


Πόσο «ζωντανός» είναι σήμερα ο Αρχιμήδης;

6 Νοεμβρίου 1973, ώρα 12:00, Σκαραμαγκάς





Barack Obama challenges The Mythbusters (Archimedes)

https://www.youtube.com/watch?v=lkkFjSa_r84


• Εύρηκα! Εύρηκα!

• Βρες μου ένα μέρος να σταθώ και θα 

μετακινήσω και τη Γη!

• Μη μου χαλάς τους κύκλους! 

Πόσο διάσημος είναι ο Αρχιμήδης;



• 287-212 π.Χ. (Συρακούσες, Αλεξάνδρεια;).
• Χαμένη βιογραφία από κάποιον 

Ηρακλείδη, φίλο του Αρχιμήδη (Λίβιος, Ab 
Con. 25.31; Πλούταρχος, Marc. 19; Τζέτζης, Chil. 

2.35.106-8).

Αρχιμήδης

Ο Αρχιμήδης…προσπαθούσε να λύσει ένα 
πρόβλημα με ένα διάγραμμα και, επειδή είχε 
στρέψει την προσοχή του στο θέμα που τον 
ενδιέφερε, δεν πρόσεξε ούτε την εισβολή των 
Ρωμαίων ούτε το ότι η πόλη αλώθηκε…Ένας 
στρατιώτης τον διέταξε να τον ακολουθήσει. Αυτός 
όμως αρνήθηκε να το κάνει εάν πρώτα δεν 
ολοκλήρωνε την απόδειξή του. Ο στρατιώτης, 
εκνευρισμένος, τράβηξε το ξίφος και τον σκότωσε.





Η διάσημη τελευταία φράση του Αρχιμήδη διασώζεται σε διάφορες παραλλαγές



• 287-212 π.Χ.

• Συρακούσες, Αλεξάνδρεια (;).

• Ο πατέρας του, o Φειδίας, ήταν αστρονόμος.

• Συγγενής με τον τύραννο Ιέρωνα Β΄.

(Χαμένη βιογραφία από κάποιον Ηρακλείδη, φίλο του.) 

https://evangelosstamatis.wordpress.com/bibliography/

Ιστορικές πληροφορίες



Συχνά, οι υπηρέτες του Αρχιμήδη τον έκαναν μπάνιο 

με το ζόρι, και αυτός, ενώ λουζότανε, ζωγράφιζε 

γεωμετρικά σχήματα ακόμη και στη χόβολη…και ενώ 

τον άλειβαν με έλαια, αυτός ζωγράφιζε διαγράμματα 

πάνω στο γυμνό του κορμί…



Κικέρωνας (75 π.Χ.): «(Ο) τάφος ήταν εντελώς άγνωστος στους Συρακούσιους…Εγώ όμως τον βρήκα 

καλυμμένο από βάτα και θάμνους. Θυμόμουν μερικούς στίχους που είχα ακούσει που έλεγαν ότι στην 

επιτύμβια πλάκα είχε χαραχθεί μια σφαίρα με ένα κύλινδρο. Αφού εξέτασα την περιοχή, πρόσεξα μια μικρή 

στήλη η οποία περιείχε ακριβώς μια σφαίρα και ένα κύλινδρο.»





«Όταν άρχισε να μας εξηγεί πώς δουλεύει η 

συσκευή, σκέφτηκα ότι η φύση προίκισε αυτόν τον 

Σικελό με ευφυΐα περισσότερη από όση μπορούσα 

ποτέ να φανταστώ ότι έχει κάποιος 

άνθρωπος…Συγκριτικά, το πλανητάριο στη Ρώμη 

ήταν μια πρώιμη εφεύρεση…Αυτό που έβλεπα 

μπροστά μου ήταν απίστευτο. Πάνω σε ένα 

χάλκινο αντικείμενο, υπήρχαν οι κινήσεις του 

Ήλιου, της Σελήνης και των πλανητών…και με μία 

μόνο περιστροφή, μπορούσε κανείς να αποδώσει 

τις διαφορετικές πορείες και ταχύτητες των 

σωμάτων. Όταν θέσαμε σε κίνηση το αντικείμενο, 

είδαμε να σχηματίζεται μπροστά μας η ίδια 

έκλειψη όπως και αυτή που είχε γίνει και στον 

πραγματικό ουρανό»
Κικέρων, De Re Publica I.21-22



• 75-120 μέτρα μήκος, 

• 1800 τόνοι

• 2000 επιβάτες



Η χειρόγραφη παράδοση

Ο Αρχιμήδης γράφει περίπου 40 έργα (σώζονται τα 16).

Κύκλου Μέτρηση

Τετραγωνισμός Παραβολής

Περί Ελίκων

Περί Σφαίρας και Κυλίνδρου

Περί Κωνοειδών και Σφαιροειδών.

Περί Οχουμένων

Στομάχιο

Βοεικό Πρόβλημα

Ψαμμίτης

Μέθοδος

Περί Λημμάτων (Αραβικά)

Εγγραφή Κανονικού Επταγώνου σε Κύκλο (Αραβικά)

Περί Κύκλων Αλληλοεφαπτόμενων (Αραβικά)

Αρχές Γεωμετρίας (Αραβικά)

Περί Υδραυλικού Ωρολογίου (Αραβικά)



• Είναι γνωστοί μόνο τρεις κώδικες, ο «Α», ο «Β» και ο «Γ».

• Τον 9ο αι. δημιουργείται στην Κων/πολη ο «Κώδικας Α» (7 έργα και τα σχόλια του Ευτόκιου). 
Μετά την 4η σταυροφορία, ο κώδικας μεταφέρεται στο Βατικανό, αντιγράφεται στα λατινικά και μετά 
χάνεται.

• Ο «Κώδικας Β» περιέχει έργα μηχανικής και σώζεται μόνο στα Λατινικά. Περιέχει το Περί 
Οχουμένων που δεν περιέχεται στον «Α».

• Ο «Κώδικας C» είναι το λεγόμενο «Παλίμψηστο του Αρχιμήδη».





Το «Παλίμψηστο του Αρχιμήδη»

• Γράφεται ~970.

• Στις 14 Απρ. 1229 ολοκληρώνεται η μετατροπή του σε παλίμψηστο στα Ιεροσόλυμα από τον μοναχό 
Ιωάννη Μύρωνα.

• Τον 19ο αιώνα το παλίμψηστο βρίσκεται στο μετόχι του Παναγίου Τάφου στην Κων/πολη.

1899: Αθανάσιος Παπαδόπουλος-Κεραμεύς

1906: Heiberg (1910-5, νέα έκδοση του Αρχιμήδη)

• Κατά τη διάρκεια του Β’ Π.Π. εντοπίζεται στη Γαλλία.

• 1998 δημοπρατείται από τον Οίκο Κρίστις και πωλείται έναντι $2.200.050.

• Σήμερα βρίσκεται στο Μουσείο Τέχνης στη Βαλτιμόρη. 





Η Μετατροπή του Κώδικα σε Παλίμψηστο





Διαμάχη για την αξία του παλίμψηστου
(πριν διαβαστεί)

• Επιστολή διδασκόντων του ΙΦΕ στον Υπ. Πολιτισμού:

Η επεξεργασία του χειρογράφου με τη νέα τεχνολογία θα  δώσει τη δυνατότητα να αποκαλυφθούν για 
πρώτη φορά τμήματα του κειμένου του Αρχιμήδη τα οποία ο Heiberg δεν ήταν σε θέση να διαβάσει.

• Σ. Κοτζάμπαση (σύμβουλος),  Έκθεση στον Υπ. Πολιτισμού:

H κακή κατάσταση του χειρογράφου δεν επιτρέπει, ίσως, μια υπερβολικά αισιόδοξη πρόβλεψη για τις 
δυνατότητες ανάγνωσης των  υπόλοιπων φύλλων ή για συμπλήρωση και διόρθωση των γραφών του  Heiberg.



Τα νέα ευρήματα

• Πληροφορίες για την αντιγραφή (όνομα, ημερομηνία 
ολοκλήρωσης).

• Εκατοντάδες μικρές βελτιώσεις στον Heiberg.



ΕΗ, ὅτι ἔσται ὡς τὸ τρίγωνον τὸ γενόμενον 
ἐν τῷ πρίσματι πρὸς τὸ ............. τμήματι
...……. ἀπὸ  τοῦ κυλίνδρου, οὕτως ἡ 
ἀχθεῖσα <ἐν> τῷ ΔΗ  παραλληλογράμμῳ
παράλληλος τῇ ΚΖ <πρὸς  τὴν> 
ἀποληφθεῖσαν ὑπὸ τῆς ΕΗΖ τοῦ  
ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ 
διαμέτρου.  Συμπληρωθέντος οὖν τοῦ ΔΗ  
παραλληλογράμμου ὑπὸ τῶν ἡγμένων
παρὰ τὴν
ΚΖ καὶ τοῦ τμήματος τοῦ περιεχομένου ὑπό
τε τῆς  τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς 
διαμέτρου  ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ἐν 
τῷ τμήματι
συμπληρω .......…..

τοῦ τμήματος τοῦ ….... . ἐν τῷ ἀπὸ τοῦ

.....γινομ.....πων.... τὰ γ..........α καὶ ..... τῷ  
ΔΗ............................... δὲ ετι................
μα...................... η ετι.............. ἀπ..........................
.................

EH, ὅτι ἔσται ὡς τὸ τρίγωνον τὸ γενόμενον ἐν τῷ πρίσματι

πρὸς τὸ τρίγωνον ἐν τῷ ἀποτμήματι τὸ ἐν τῷ ἀπὸ τοῦ

κυλίνδρου οὕτως ἡ ἀχθεῖσα ἐν τῷ ΔΗ παραλληλογράμμῳ

παράλληλος οὖσα τῇ ΚΖ  πρὸς τὴν ἀποληφθεῖσαν ἀπὸ τῆς 

ΗΖ τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ διαμέτρου.  

Συμπληρωθέντος οὖν τοῦ ΔΗ  παραλληλογράμμου ὑπὸ τῶν 

ἀγομένων παρὰ τὴν ΚΖ, καὶ τοῦ τμήματος τοῦ περιεχομένου

ὑπό τε τῆς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ  

διαμέτρου ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ἐν τῷ τμήματι⋅
συμπληρωθέντος δὲ καὶ τοῦ πρίσματος ὑπὸ τῶν
τριγώνων τῶν γενομένων ἐν αὐτῷ καὶ τοῦ τμήματος τοῦ

ἀποτμηθέντος ἀπὸ τοῦ κυλίνδρου⋅ καὶ ἔστι  τινὰ μεγέθη ἴσα 

ἀλλήλοις, τὰ τρίγωνα τὰ ἐν τῷ πρίσματι, καὶ ἔστι ἑτέρα 

μεγέθη, αἵ εἰσιν εὐθεῖαι  ἐν τῷ ΔΗ παραλληλογράμμῳ

παράλληλοι οὖσαι  τῇ ΖΚΘ, ἃ καὶ ἀλλήλοις ἴσα ἐστὶ καὶ πλήθει 

ἴσα  τοῖς ἐν τῷ πρίσματι τριγώνοις· ἔσται δὲ καὶ ἕτερα τρίγωνα τὰ

ἐν τῷ τμήματι τῷ ἀποτμηθέντι ἴσα τῷ πλήθει τοῖς γενομένοις ἐν 

τῷ πρίσματι τριγώνοις·  καὶ αἱ ἑτέραι εὐθεῖαι ἀπολαμβανόμεναι

ἀπὸ τῶν



Τα νέα ευρήματα

• Πληροφορίες για την αντιγραφή (όνομα, ημερομηνία 
ολοκλήρωσης).

• Εκατοντάδες μικρές βελτιώσεις στον Heiberg.

• Για πρώτη φορά έχουμε μεγάλο μέρος της Μεθόδου, του 
Περί Οχουμένων και την αρχή του Στομαχίου στα ελληνικά. 
Για το Περί Οχουμένων, έχουμε μια νέα σελίδα.

• Αποκαλύφθηκαν τα διαγράμματα.

• 10 σελίδες με αποσπάσματα από λόγους του ρήτορα (4ος 
π.Χ.) Υπερείδη

• Κείμενο ενός σχολιαστή του Αριστοτέλη.



Τα νέα ευρήματα

• Νέα θεωρία για το (Ο)Στομάχιον:

Heiberg

Ἔστι μὲν  οὖν ἐξ αὐτῶν οὐκ ὀλίγων σχημάτων.......ο.. διὰ τὸ .....ν..τον  

εἶναιεἰς ἕτερον τόπον τοῦ ἴσου καὶ ἰσογωνίου σχάματος μετατιθεμε...καὶ

ἑτέ..... λαμβάνοντας.

Πλήρες κείμενο

Ἔστι μὲν οὖν ἐξ αὐτῶν οὐκ ὀλίγων σχαμάτων πλῆθος, διὰ τὸ εἷλεν  

αὐτὸς εἶναι εἰς ἕτερον τόπου τοῦ ἴσου καὶ ἰσογωνίου σχάματος  

μετατιθεμένου καὶ ἑτέραν θέσιν λαμβάνοντος.







Ἔστι μὲν οὖν ἐξ αὐτῶν οὐκ ὀλίγων σχαμάτων πλῆθος, διὰ τὸ εἷλεν  

αὐτὸς εἶναι εἰς ἕτερον τόπου τοῦ ἴσου καὶ ἰσογωνίου σχάματος  

μετατιθεμένου καὶ ἑτέραν θέσιν λαμβάνοντος.
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Οι μαθηματικές επιστήμες των «αισθητών»







Αρχιμήδης, ο μηχανικός



…Ο Αρχιμήδης δήλωνε ότι δεδομένης μιας δύναμης 

κάθε δεδομένο βάρος μπορεί να μετακινηθεί…και 

ακόμα υπερηφανεύθηκε ότι εάν υπήρχε άλλη Γη θα 

μπορούσε να μετακινήσει ακόμα και τη Γη την ίδια.

Ο Ιέρωνας τότε του ζήτησε να μετακινήσει ένα 

τεράστιο πλοίο από την προκυμαία γεμάτο με 

επιβάτες και φορτίο. Αυτό το έκανε με ευκολία μόνος 

του με ένα μοχλό…



• Σε ένα ζυγό, τα ίσα βάρη που 

βρίσκονται σε ίσες αποστάσεις από το 

υπομόχλιο βρίσκονται σε κατάσταση 

ισορροπίας.

• Αν διπλασιαστεί το βάρος αριστερά 

πρέπει να διπλασιαστεί η απόσταση 

δεξιά για να διατηρηθεί η ισορροπία.



Εισαγωγή της έννοιας του «κέντρου βάρους»



Υδροστατική

«Κάθε σώμα που βυθίζεται μέσα σ’ ένα υγρό χάνει τόσο από το 

βάρος του, όσο το βάρος του υγρού που εκτοπίζει». (Άνωση!)



Ερώτημα: Πώς κατάφερε ο Αρχιμήδης να 

εκτιμήσει αν το στεφάνι ήταν πράγματι 

φτιαγμένο από ατόφιο χρυσό;

Έχουν διατυπωθεί δύο θεωρίες. Η πρώτη είναι 

μέθοδος υπολογισμού όγκου ακανόνιστου 

σχήματος ενώ η δεύτερη χρησιμοποιεί την 

αρχή της άνωσης.



Α. Αρχικά, επιλέγουμε χρυσό με βάρος ίσο προς το βάρος του στέμματος.

1η μέθοδος 



Β. Στη συνέχεια, τα βυθίζουμε στο νερό και βλέπουμε αν εκτοπίζει την ίδια ποσότητα νερού.



1η μέθοδος 

Α. Όπως και στην 1η μέθοδο, αρχικά 

επιλέγουμε χρυσό με βάρος ίσο προς το βάρος 

του στέμματος.

Β. Τοποθετούμε τα δύο σώματα σε ένα κοινό 

ζυγό και τα βάζουμε στο νερό.



Γ. Το σώμα με τον μεγαλύτερο όγκο (το 

νοθευμένο) θα δέχεται μεγαλύτερη άνωση. 

Άρα ο ζυγός θα κλίνει προς τη μεριά του 

σώματος με τον μικρότερο όγκο.

Δ. Αν ο ζυγός παραμείνει σε κατάσταση 

ισορροπίας τότε τα σώματα έχουν τον ίδιο 

όγκο, άρα δεν υπάρχει νοθεία.



Τετραγωνισμός Κύκλου και Παραβολής

Αναξαγόρας, Αντιφώντας , Βρύσωνας,…Ιπποκράτης ο Χίος…Ευκλείδης…Αρχιμήδης



• Κάτοπτρα (παραβολικά χωρία)



• Πολεμικές Μηχανές





Για περαιτέρω μελέτη: 
Η μηχανική στην υπηρεσία του Μ. Αλεξάνδρου στην πολιορκία της Τύρου





«Όταν άρχισε να μας εξηγεί πώς δουλεύει η 

συσκευή, σκέφτηκα ότι η φύση προίκισε αυτόν τον 

Σικελό με ευφυΐα περισσότερη από όση μπορούσα 

ποτέ να φανταστώ ότι έχει κάποιος 

άνθρωπος…Συγκριτικά, το πλανητάριο στη Ρώμη 

ήταν μια πρώιμη εφεύρεση…Αυτό που έβλεπα 

μπροστά μου ήταν απίστευτο. Πάνω σε ένα 

χάλκινο αντικείμενο, υπήρχαν οι κινήσεις του 

Ήλιου, της Σελήνης και των πλανητών…και με μία 

μόνο περιστροφή, μπορούσε κανείς να αποδώσει 

τις διαφορετικές πορείες και ταχύτητες των 

σωμάτων. Όταν θέσαμε σε κίνηση το αντικείμενο, 

είδαμε να σχηματίζεται μπροστά μας η ίδια 

έκλειψη όπως και αυτή που είχε γίνει και στον 

πραγματικό ουρανό»
Κικέρων, De Re Publica I.21-22



• 75-120 μέτρα μήκος, 

• 1800 τόνοι

• 2000 επιβάτες



Τετραγωνισμός Κύκλου και Παραβολής

Αναξαγόρας, Αντιφώντας , Βρύσωνας,…Ιπποκράτης ο Χίος…Ευκλείδης…Αρχιμήδης



Τετραγωνισμός Τομής Ορθογωνίου Κώνου



1ος τρόπος: Γεωμετρικός (εξάντληση)



2ος τρόπος: Μηχανικός (ζυγός) 3ος τρόπος: Ευρετικός (αδιαίρετα)







Αριθμητικό Σύστημα

Στον Ψαμμίτη, ο Αρχιμήδης προτείνει ένα νέο αριθμητικό σύστημα έτσι ώστε να δώσει 

τη δυνατότητα στο Ιωνικό σύστημα να περιγράφει πολύ μεγάλους αριθμούς.





1) Με το Ιωνικό σύστημα μπορεί κανείς να πάει μέχρι το μύριες μυριάδες (108).

2) Ο Αρχιμήδης ονομάζει αυτούς τους αριθμούς «πρώτους». Με νέα μονάδα το 

108, ορίζει ως «δεύτερους» αριθμούς τους 2*108, 3*108,…, 108 *108.

3) Επομένως, το 1016 γίνεται «τρίτος» αριθμός κ.ο.κ.

4) Ο Τελικός αριθμός με αυτό τον τρόπο γίνεται 108∗10
8
.

5) Ενώ ο αριθμός αυτός είναι μεγαλύτερος από όσο χρειάζεται ο Αρχιμήδης για τον 

υπολογισμό του, αυτός επεκτείνει το σύστημα: οι αριθμοί από το 1 έως το 

108∗10
8

ονομάζονται αριθμοί «Πρώτης Περιόδου». Ανάλογα, προχωράει το 

σύστημα μέχρι να ολοκληρωθούν 108 περίοδοι.

6) Ο μέγιστος αριθμός είναι : 108∗10
16

.



Τα νέα ευρήματα

• Νέα θεωρία για τη Μέθοδο (Περί των Μηχανικών Θεωρημάτων Προς 
Ερατοσθένη Μέθοδος).

• Τι πραγματεύεται η Μέθοδος;







Έστω κύλινδρος που 

περικλείεται σε

ορθό τετραγωνικό πρίσμα.

Η βάση του 

πρίσματος είναι το  

τετράγωνο αβγδ.



Φέρουμε ένα επίπεδο που  

διέρχεται αφ’ ενός από τη  

διάμετρο της βάσης του  κυλίνδρου 

(που είναι παράλληλη  προς τις 

πλευρές αβ και γδ) και αφ’ ετέρου 

από το σημείο στο οποίο η επάνω 

βάση του κυλίνδρου εφάπτεται της 

ακμής που  βρίσκεται απέναντι από 

τη γδ.



Το τέμνον επίπεδο αποκόπτει 

από το  όλο πρίσμα ένα νέο 

(τριγωνικό) πρίσμα,  το οποίο 

είναι ίσο με το ένα τέταρτο  του 

αρχικού πρίσματος.

Το τέμνον επίπεδο αποκόπτει

επίσης από τον κύλινδρο ένα 

τμήμα.

Ζητείται να αποδειχθεί ότι το  

κυλινδρικό τμήμα είναι το ένα 

έκτο του  αρχικού πρίσματος.



Στο ημικύκλιο που αποτελεί  την 

κάτω βάση του κυλινδρικού  

τμήματος φέρουμε την  παραβολή

εζη.



Έστω ζκ η διάμετρος της

παραβολής.

Έστω μν τυχούσα που τέμνει το  

ημικύκλιο στο σημείο ξ και την  

παραβολή στο σημείο λ.



Κατασκευάζουμε το επίπεδο που  

διέρχεται από τη μν και είναι κάθετο  

στην εη. 

Το επίπεδο αυτό ορίζει στο  

αποτμηθέν πρίσμα ένα ορθογώνιο  

τρίγωνο με βάση τη μν και στο

αποτμηθέν κυλινδρικό  τμήμα ένα 

ορθογώνιο τρίγωνο με  βάση τη μξ.



Για  την ευθεία μν και για τα δύο  
τρίγωνα που σχηματίζονται  
αντιστοίχως εντός του πρίσματος και  
εντός του κυλινδρικού τμήματος
ισχύει:

Στο πρώτο μέρος του θεωρήματος ο  
Αρχιμήδης αποδεικνύει την ανωτέρω  
θεμελιώδη αναλογία. Η απόδειξη 
μέχρι τώρα διεκπεραιώνεται με 
στοιχειώδεις γνώσεις περί κωνικών  
τομών. Επίσης, το κείμενο μέχρι  
αυτό το σημείο περιλαμβάνεται στην  
έκδοση Heiberg.

(Δ μν) : (Δ μξ) = (μν) : (μλ)



Επεξήγηση της θεμελιώδους

αναλογίας

Το (Τρίγωνο του Πρίσματος)  

είναι προς το (Τρίγωνο του  

Κυλινδρικού τμήματος) όπως 

είναι  η (Ευθεία του 

Ορθογωνίου) προς  την (Ευθεία 

του Παραβολικού  χωρίου)

Η αναλογία αυτή ισχύει για

κάθε  τομή που γίνεται με 

επίπεδο  κάθετο στην εη.



Έστω ότι τα τρίγωνα του πρίσματος είναι Α1, …, Αn, …

Έστω ότι οι γραμμές του ορθογωνίου δη είναι Β1, …, Βn, …

Έστω ότι τα τρίγωνα στο κυλινδρικό τμήμα είναι C1, …, Cn, …

Έστω ότι οι γραμμές του παραβολικού χωρίου είναιD1, …, Dn, …

H θεμελιώδης αναλογία μετατρέπεται: 

Ai : Ci = Bi : Di



ΕΗ, ὅτι ἔσται ὡς τὸ τρίγωνον τὸ γενόμενον 
ἐν τῷ πρίσματι πρὸς τὸ ............. τμήματι
...……. ἀπὸ  τοῦ κυλίνδρου, οὕτως ἡ 
ἀχθεῖσα <ἐν> τῷ ΔΗ  παραλληλογράμμῳ
παράλληλος τῇ ΚΖ <πρὸς  τὴν> 
ἀποληφθεῖσαν ὑπὸ τῆς ΕΗΖ τοῦ  
ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ 
διαμέτρου.  Συμπληρωθέντος οὖν τοῦ ΔΗ  
παραλληλογράμμου ὑπὸ τῶν ἡγμένων
παρὰ τὴν
ΚΖ καὶ τοῦ τμήματος τοῦ περιεχομένου ὑπό
τε τῆς  τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς 
διαμέτρου  ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ἐν 
τῷ τμήματι
συμπληρω .......…..

τοῦ τμήματος τοῦ ….... . ἐν τῷ ἀπὸ τοῦ

.....γινομ.....πων.... τὰ γ..........α καὶ ..... τῷ  
ΔΗ............................... δὲ ετι................
μα...................... η ετι.............. ἀπ..........................
.................

EH, ὅτι ἔσται ὡς τὸ τρίγωνον τὸ γενόμενον ἐν τῷ πρίσματι

πρὸς τὸ τρίγωνον ἐν τῷ ἀποτμήματι τὸ ἐν τῷ ἀπὸ τοῦ

κυλίνδρου οὕτως ἡ ἀχθεῖσα ἐν τῷ ΔΗ παραλληλογράμμῳ

παράλληλος οὖσα τῇ ΚΖ  πρὸς τὴν ἀποληφθεῖσαν ἀπὸ τῆς 

ΗΖ τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ διαμέτρου.  

Συμπληρωθέντος οὖν τοῦ ΔΗ  παραλληλογράμμου ὑπὸ τῶν 

ἀγομένων παρὰ τὴν ΚΖ, καὶ τοῦ τμήματος τοῦ περιεχομένου

ὑπό τε τῆς τοῦ ὀρθογωνίου κώνου τομῆς καὶ τῆς ΕΗ  

διαμέτρου ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ἐν τῷ τμήματι⋅
συμπληρωθέντος δὲ καὶ τοῦ πρίσματος ὑπὸ τῶν
τριγώνων τῶν γενομένων ἐν αὐτῷ καὶ τοῦ τμήματος τοῦ

ἀποτμηθέντος ἀπὸ τοῦ κυλίνδρου⋅ καὶ ἔστι  τινὰ μεγέθη ἴσα 

ἀλλήλοις, τὰ τρίγωνα τὰ ἐν τῷ πρίσματι, καὶ ἔστι ἑτέρα 

μεγέθη, αἵ εἰσιν εὐθεῖαι  ἐν τῷ ΔΗ παραλληλογράμμῳ

παράλληλοι οὖσαι  τῇ ΖΚΘ, ἃ καὶ ἀλλήλοις ἴσα ἐστὶ καὶ πλήθει 

ἴσα  τοῖς ἐν τῷ πρίσματι τριγώνοις· ἔσται δὲ καὶ ἕτερα τρίγωνα τὰ

ἐν τῷ τμήματι τῷ ἀποτμηθέντι ἴσα τῷ πλήθει τοῖς γενομένοις ἐν 

τῷ πρίσματι τριγώνοις·  καὶ αἱ ἑτέραι εὐθεῖαι ἀπολαμβανόμεναι

ἀπὸ τῶν



Στο σημείο αυτό υπήρχε κείμενο του Αρχιμήδη που ο Heiberg δεν 

είχε  μπορέσει να διαβάσει:

Τα τρίγωνα του πρίσματος είναι «πλήθει ἴσα» με τις γραμμές

Τα τρίγωνα του πρίσματος είναι «πλήθει ἴσα» με τα τρίγωνα

Οι γραμμές του ορθογωνίου είναι «πλήθει ἴσαι» με τις γραμμές

του παραβολικού χωρίου.

Επομένως, (A1 +..+ An, ..) : (C1 +..+ Cn, ..) = (B1 +..+ Bn, ..) : 

(D1 +..+ Dn, ..)

Δηλαδή, (Όλα τα τρίγωνα του πρίσματος) : (Όλα τα τρίγωνα του 

κυλινδρικού τμήματος) =  (Όλες οι γραμμές του ορθογωνίου) : 

(Όλες οι γραμμές της παραβολής)

Ή αλλιώς, 

Πρίσμα : Κυλινδρικό τμήμα = Ορθογώνιο : Παραβολικό χωρίο

Επειδή ο δεύτερος λόγος ισούται με 3 : 2, και το πρίσμα ισούται με 

1/4 του όλου  πρίσματος, συνεπάγεται ότι το κυλινδρικό τμήμα 

είναι 1/6 του πρίσματος.



1)Στην απόδειξη ο Αρχιμήδης υποστηρίζει ότι ένα σχήμα διάστασης n 

συγκροτείται από σχήματα  διάστασης n–1.

1)Ο Αρχιμήδης αποφαίνεται ότι τέσσερα απειροσύνολα είναι ίσα μεταξύ  

τους. Δεν υπάρχει ανάλογο προηγούμενο στην αρχαία μαθηματική 

γραμματεία. 

Τα νέα ευρήματα


