1" ZEIPA AZKHIEQN: OEQPIA APIOMQN

Na anodeitete otLyla kaBe v € N* oxUeL :
v(v+1)

2
. 143+5+.+(2v-1) = V2

M. 1.242-3+3-4+..+v(v+l) = § v(v+1)(v+2).

l. 1+2+43+...+v =

V. 1242%43% .+ = % v(v+1)(2v+1).
V. 254224234, 42V =2V - 2,

VI =44t t =
1.4 ' 47 710 Bv-2)(3v+1)  3v+1

1 v

. Alvetal n mopakdtw eoparpévn mpotacn Pe TNV anodelén tg. Bpeite mou BplokeTal to
AaBoc «KabBe puoikdg aplBuog ival (oog e Tov emOpevVo Touy. Me tn BorBeila tng
HOONUATIKAG EMAYWYNG UTTOBETW OTL LOXVEL N ITPOTACN YLa KATOLo GUOLKO aplOuo K. Tote
k=k+1. Oa anodeifw OTL N MPOTAON LOYXVUEL YL TOV EMOMEVO TOU K TOV K+1. AnAadn otL k+1
=k+2. Emeldn k=k+1 ano tnv unobeon npoobETovtag Kat ota U0 HéEAN Tov aplBuo 1 éxoupue
OTL K+1=k+1+1 &nAadn k+1=k+2. Apa amodel&a TNV apyLKA ELKAOLA.

i) Na arodei€ete OtLyla kaBe v € N* loxUet: 2+ 4 + 6 +--- +2v = v (v+1).

ii) Na dei€ete otLn oot 2+ 4 +--- + 2v = v (v+1) -1 av aAnBelel yla v, T0Te aAnBevEeL
Kal ylo v + 1. MTIopoUHE va LOXUPLOTOUE OTL N LOOTNTA QUTH LOoXVUEL yla KaBe v € N*; Na tn
OUYKPLVETE Pe TNV LootnTa (i) Kat va SIKOLOAOYHOETE TNV AAVTNOT) Oag.

Na Bpebel n eldaxotn T tu v € N* ywa tnv omoia oxUeL n oxéon
2" > v2. 5t ouvéxela vo amodeyBei n oxéon yla KABe v peyaAUTEPO 1 (00 artd TNV TR TToU
Bp€Bnke.

. Avao,B,y,6 €Z, a#0, va anodeiete TI¢ mapakdtw 6L6TNTEC (To cUKUPBOAO | B onuaivel 6tLo
o Stapei tov B):

1. alB, B20=|al < IBI.

2. a|BKaLB‘a:>a=iB.

3. alprataly= al (xB+iy), snouv x ez

4. (1|BK(1LV‘6:>(1V|B6.

. Amnobeifte av ol mopakdtw LoXupLopol LoYUoUV TAVTOTE, LoXUOUV HEPLKEG dopég, Sev

LoxUOUV TIOTE:

(a) Av évag aképalog aplOuog Sapel SUo AAAoucg akepaioug aplBuoug Stalpel Kot tn
Sladopd Toug

(B) Av évag aképalog aplOuog dlatpel Suo dAAoug akepaioug aplBuoug Slalpel kot To
YWOUEVO TOUG

(v) Av évac aképalog aplBuog Staipei Vo aloug akepaioug aplBuoug Slalpel koL to
ninAlko Toug
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(6) Av a elval €vag aképalog aplBuoc, TOTte 0 POVo BETIKOG SLalpETng Tou o Kol Tou a+l
elvato 1.

Av a| B kata | (B+1), beite 6L =1 a=-1.

Aivovtal a, B aképatol aplBuot, yia toug omoioug LoxVet otL 7|(a+5) kat 7|(19-B). Na deitete
otL 7|(a+B).

Aivetal évag tetpadndlog apBuog afyd. Amodeifte yla tov aplOpd autd To KpLTpLO
Stapetotntag pe 1o 3 (dnAadn otL o afyd Statpeital pe to 3 av Kat povo av to abpolopa
o+B+y+6 twv Pndiwv Tou Stapeital pe to 3).

Na arodeifete otLyla kaBe v € N* LoyveL: 3 | 4" -1,

YrnoAoyiote pe tov EukAeidelo adyoplBuo to MKA twv mapakatw oplOpwy:

a) 30 kat 72.

B) 1769 kaw 2378.

YrnioAoyiote pe avaluon mpwiwy mapayoviwy to MKA kat to EKM twv mapakdtw aplBuwv:
a) 18 kot 375.

B) 1769 ko 2378.

i) 2tn ouykévipwon TPodlHwV yla ATOPEC OLKOYEVELEG OUYKEVIpWONKav 96 makéta
pakapovia, 72 Koutld yaha Kot 48 makéta alevpl. Mooca to oAU Sla dépata pmopouv va
yivouv xwpig va meplocé et Kavéva art’ Ta TPOdLUA TTOU GUYKEVTpWONKavY;

ii) Tpelg aviutpoownol piag etatpeiag ouvnBilouv otav enotpédouv amod ta taidla Toug
va Tpwve padl. Av o A xpelaletal 6 NUEPEG yLa va KAAUYEL TNV TIEPLOXH ToU, 0 B xpeldletal
9 nuépeg kat o I 12 nuépeg, va Bpebel méco ouxva tpwve padll.

Na amodeitete ot yla kaBe v € N* 1oxUeL: 6 | (v —v).

Noa amobeifete oOtL:

(o) To ywopevo duo dtadoxikwy akepaiwv dlatpeital pe to 2,

(B) o ywopuevo tplwv Stadoxikwyv akepaiwv dlatpeital pe to 3.

Na amnodeiete OTL To ABpolopa TpLwV Sladoxkwy akepaiwv Slalpeital pe to 3. loyvel
avtiotolya yla to abpolopa Tecoapwyv dladoxIkwy akepaiwyv OTL dlalpeitatl pe to 4;

.'EoTw a pUOKOC apBUAC KaL p BeTIKAC pwiTtoc apdpdc. Av pla?, va Seifete ot p’la’.

MropoU e pe BAon To ponyoupevo va Sei€oupe 6Tt 0 V2 eival dppntog;

[Ynodelén: Oswpeiote 6t V2 = % ue (k,A)=1. YYwote oto teTpaywvo Kat odnynBeite oe
atormo].

Noa amobeifete OTL v TO TETPAYWVO VOGS akepaiou a Sialpebel pe to 4, TOTE TO UTIOAOLTTO
elvar0n 1.

Av o, aképatot aplBpot pe (a,B)=1 (6nAadn eival aplBuol mpwtol petall toug), va deifete
otL:

1. (a+5B,B)=1.

2. (o, aB+B)=1.



