
Stoqastikèc Mèjodoi sthn Epiqeirhsiak  'Ereuna I
Full�dio Ask sewn 7 - Akadhmaðkì ètoc 2011�2012

Ananewtik  exÐswsh - Basikì ananewtikì je¸rhma

(1) 'Estw mia ananewtik  diadikasÐa {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwn G(t), mèsh
tim  endi�meswn qrìnwn τ kai diaspor� endi�meswn qrìnwn σ2. 'Estw, epÐshc M(t) =
E[N(t)], t ≥ 0 h antÐstoiqh ananewtik  sun�rthsh kai H(t) =M(t)− t

τ
, t ≥ 0.

(aþ) Na diatupwjeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia thn H(t) kai na lujeÐ.
(bþ) Na upologisteÐ to ìrio limn→∞

(
M(t)− t

τ

)
(sunart sei twn τ kai σ).

(2) 'Estw mia ananewtik  diadikasÐa {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwn G(t) kai èstw
H(t) = E[N(t)(N(t) − 1)], t ≥ 0. Na diatupwjeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia thn H(t)
kai na lujeÐ.

(3) 'Estw mia ananewtik  diadikasÐa {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwn G(t) kai èstw
H(t) = P (N(t) eÐnai perittìc), t ≥ 0.
(aþ) Na diatupwjeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia thn H(t) kai na lujeÐ.
(bþ) Na upologisteÐ h P (N(t) eÐnai perittìc) sthn perÐptwsh pou h {N(t)} eÐnai diadi-

kasÐa Poisson me rujmì λ.
(gþ) Na upologisteÐ to ìrio limn→∞ P (N(t) eÐnai perittìc).

(4) 'Estw mia ananewtik  diadikasÐa {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwnG(t) kai ropèc r-
t�xhc endi�meswn qrìnwn E[Xr] = µ′

r, r ≥ 1. 'Estw epÐshc A(t) = t−SN(t) o anadromikìc
qrìnoc ananèwshc (parelj¸n qrìnoc ananèwshc   hlikÐa thc ananewtik c diadikasÐac) th
qronik  stigm  t kai B(t) = SN(t)+1− t o prodromikìc qrìnoc ananèwshc (upoleipìmenoc
qrìnoc ananèwshc thc ananewtik c diadikasÐac). Jètoume H(t) = E[A(t)B(t)], t ≥ 0.
(aþ) Na diatupwjeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia thn H(t) kai na lujeÐ.
(bþ) Na upologisteÐ to ìrio limn→∞E[A(t)B(t)] (sunart sei twn µ′

r).

(5) 'Estw mia ananewtik  diadikasÐa {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwn G(t) kai ropèc
r-t�xhc endi�meswn qrìnwn E[Xr] = µ′

r, r ≥ 1. 'Estw epÐshc A(t) = t − SN(t) o
anadromikìc qrìnoc ananèwshc (parelj¸n qrìnoc ananèwshc   hlikÐa thc ananewtik c
diadikasÐac) th qronik  stigm  t. Jètoume H(t) = E[A(t)2], t ≥ 0.
(aþ) Na diatupwjeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia thn H(t) kai na lujeÐ.
(bþ) Na upologisteÐ to ìrio limn→∞E[A(t)2] (sunart sei twn µ′

r).


