Arnewpootindg Aoyiopog IT — Evdidueor Egétaocr (14/6/2014)

1. (o) Eotw (o) axohovdo detixdv npoypotiedyv optducdv. Anodeilte 6t n (aw,): eite éye
unoxorovdia (o, ) 1 omolor cuyxhiver oe mparypotind aptiud 1 éyer umaxorovdia (as,) 1M omola
telvel ot0 4-00.
(B) Eotw (By) o axoroudio xou éotw B € R. Acigte 611 5, — 8 av xou wévo av ot vraxoroutdieg
(Bak) nou (Par—1) cuyxhivouy oto S.
(v) Abveta n oxohoudic v, = (—1)" + L. Na Beedolv ého 1o optod onuelo e (v) xou T
lim sup vy, liminf ~,,.

(3 povddeg)

2. (o) (Bewpia) Eotw (ar) axohovdio mpopatixdv aprducy. Anodelite 6t av n oewpd > poy |ak]
oUYXAveL, TOTE 1 OElpd Y po ; @) OUYXAIVEL.

(B) E&etdote av cuyxhivouy 1| amoxhivouy oL Topaxdte oelpéc:

= 3k =1 =1 1
;H’ Zklogzk’ ZE}W (k;)

(2.5 povddec)

3. (o) Eow f :[0,00) — R ouveyhc ouvdptnon xou éotw o > 0. Anodeilte dti: av n f elvon
opoLbpoppa cuveyfic oo [a, 00) téte N f elvan opoldpoppa cuveyric oo [0, 00).
(B) Xenowonouwdsvtog to (o) deite 6L 1 ouvdptnon g : [0,00) = R pe g(z) = 'z elvou opoiduoppo
ouveyne.

(2 povddeq)

4. (a) (Bewpio) Acilte 61 xdde avovoon cuvdptnon f : [a, b] — R eivar Riemann ohoxinpdowun.
(B) Adote mapdderypo ohoxinedowne ouvdptnone f : [0,1] — R pe tic e€ric Wibtntes: vy xdide
x € 10,1] wyder f(x) > 0, undpyer y € [0,1] dote f(y) > 0, xou fol f(x)dz = 0.
Arnodeilte 61 dev undpyel cuveyhc ouvdptnon f : [0,1] — R e avtéc tic WBidtntee.
(2 povddeq)

5. (a) 'Eoto (aj) oxohovdio mpoypatixdy apdudv. Trodétovue 6Tl 1) Gelpd ooy ik OUYXALVEL.
Acite 6T n oepd Yo GE ouyxhivel.
(B) Eoto (B) axoroudia Jetixdv npaypatxdv. Optlovpe A, = [[_(1+ Bk), n > 1. AclEte 6

ﬁ(l + Br) < exp (i 6k>
k=1 k=1

v xdde n > 1. Av emmiéov unodécoupe 6TL T oelpd Y ro ; B cuyxAivel, amodelgte Tt 1 axohoudio
(A,) ouyxhivel ot Tpaypatind aptdpd.

(v*) 'Eotw f: R — (0,00) wo gdivovoo cuvdptnorn. Opiloupe axohoudia (v,) étovtac v = 1
XL Y1 = Yo + f(1n) Yl x8%e n > 1. Anodellte 6t v, — +o0. (3 povddeq)

Kaiv Emtuyio!



