Arnelpootindég Aoyiwopog I — 40 Teor
25 OxtwPplov 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 wov.) Eow (ap) oxoloudio mporypatixmv aprduoy. EZetdote av ol mapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

() Av a, > 0y xéde n € N xou a, — 400 t61€ é — 0.

(B) Av 1 (an) ouyxhiver oe mporypotind opliud xou ani2 = a, Yo xdde n € N, téte 1
(an) etvar otodepn axohouvdia.

(v) Ava, € Q vy xdde n € N xaw a,, > x € R, t61€ 2 € Q.

2. (2 pov.) Eow A C (—00,0) xou B C (0,+00) 800 clvola Teary oty aptduoy mou
wavorololy To e€hg: yia xdde € > 0 umdpyouy a € A xau b € B tétoia tyote b —a < €.
Anodeilte 6t sup A =inf B = 0.



3. (3 wov.) Eow K C (0,+00) 0 onoio dev eivanr dve gporyuévo. Opilovuye M =

_T
2x+1
TOV E-XO(pO(XTY]pLG}.L(,) TOL supremum.

NS K} Na Beedel to sup M. Awtiohoyfote Ty andvinoy| oug, YeNoLUOoToLOVToC

4. (3 pov.) Opilouye pa oxohovdia (a,) Vétovtoc a3 = % AU Gpt1 = V30, — 2 Y
x&de n = 1,2,.... Anodelfte pe enayoyh 6t (o) 3 < ap < 2 vy xdde noxu (B) 1 (ay)
elvan yvnolwe adlouvaoa.

Ané o (o) xou (B) émeton 6t ) (ay) ovyxhiver. Mnopeite va Bpeite 10 6pt6 ng;



Arnelpootindég Aoyiwopog I — 40 Teor
26 OxtwPplov 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 wov.) Eow (ap) oxoloudio mporypatixmv aprduoy. EZetdote av ol mapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

(o) Av 1 (ap) elvon ppaypévn 6T GLYXAVEL OE TEAYUOTIXG apLiyo.

(B) Av ap, > 0y xdde n € N xou a,, — 0 t61E i — +00.

(v) Av 1 (a,) eivon @divouoa xar x4t @eaypévn T0Te ouyxAiver oe Tparypatixd aptdud.

2. (2 pov.) 'Eotw A, B un xevd, dve gporyuéva utooivola tou R e v e€hc dtétnto: yio
xade a € A xou vy xde € > 0 undpyet b € B wote a—e < b. Anodel&te 6 sup A < sup B.



3. (3 wov.) BOewpolue 10 clvoro M = {% tm,n € N}. Na Beedel to sup M.

AwtiohoyfioTe TNV AndVTINOT CUC, YENOHLOTOLOVTOS TOV £-Y0PUXTNEICUO TOL supremum.

4. (3 wpov.) Opiloupe wor axorovdio (an) we e€ic: Vétouye a1 = 1 xou, yioo xdde
n=12,... opilouye ans1 = % Anodeilte (m.y. pe emoywyn) 6n (a) 0 < ap < 2 yi
x&e n o (B) n (ap) ebvan yvnolwe adlouoa.

Ané o (o) xou (B) émeton 6t ) (ay) ovyxhiver. Mnopeite va Bpeite 10 6pt6 tng;



Arnelpootindég Aoyiwopog I — 40 Teor
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (3 wov.) Eow (ap) oxoloudio mporypatixmv aprduoy. EZetdote av ol mapoxdte
npotdoelc eivon ahneic X Peudeic: onuewdote anhde (A) av Jewpelte dTu n npdTaoy elvon
ondric 1 (V) av Yewpeite dtL N npdToon eivar Peudiic.

() Av 1 (Jan|) ouyxiiver oe mpaypotind aprdud tote xou 1 (an) cLYXAIVEL OE TROYUATIXG
optduo.

(B) Av n (ap) ouyxhiver oe mporypatixd oprdud toTe ebvon @porypévn.

(v) Ava, € Z yw xdde n € N xou a,, = = € R, t61€ z € Z.

2. (2 pov.) Eow A, B dve gpoypévo utoohvola tou R tou ixavorooty toe€fc: A C B
xan Yo xde b € B undpyel a € A tétoo wote b < a. Anodetlte 6t sup A = sup B.



3. (3 pov.) Oewpolye to otvoro M = {1+ L :m neN}. NoBeedel o inf M.

ATlohoY1oTE TNV AMEVTNGCT| GOC, YENOWOTOLWVTC TOV E-Y0EAUXTNEOM6 Tou infimum.

4. (3 pov.) Opilovue uor axohoudia (an) we e€hc: Vétouue a1 = V3 xan, v xdde
n=1,2,... opilove ant1 = /3 + an. Anodeilte pe enaywyh ot (o) an < 3 Yo xdde n
xau (B) 1 (an) eivon yvnolng adZovoo.

Ané ta (o) xou (B) énetan 6L N (@) ouyxhiver. Mropeite va Ppeite 10 bpid g;



