Arnelpootindég Aoyiwopog I — 3o Teor
18 Oxtwfpiou 2016

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

(o) "Eote A un xevod, dve gpaypévo utocvvoro tou R. Ta xdde z € A woylel & < sup A.
(B) Eotw B dvew gpoypévo unocivolo tou Z. Téte, sup B € B.

(v) To otvoro I' = {1 :n > 1} éyel erdyromo otouyelo.
(®)

‘Eotww A C (0,400) ye v e&hc wdtntor vy xdde & € A undpyel y € A tétolog
owote y < 5. Tote, inf A = 0.

2. (2 wov.) E&etdote av n nopaxdte npdtaon eivar aindfic 1 Peudrc. Av motelete 6t
ebvor oAndic anodel&te Ty — av motedete OTL elvon PeUBHC BWOTE AVTLTURAOELYUAL.

«Eotw A gpayuévo utocivoro tou R to ornolo éyel dnepa otoyeia. Tote, yia xdde
x € Awybetinf A <z <supA.»



3. (2 wov.) Nu Bpedolv, av undpyouyv, tTa max, min, sup xou inf TV TopaxdTe CUVORWY:

A:[—2,O)U{1+n21+1:n21} xu B={qeQ:(qg—1)(g++2) <0}

Fedte povo T amavtioeic oug, Ywelc outiohdynan.

4. (2 pov.) Eow A, B un xevd, dve gpaypévo unocivora tou R tétow dote A C B.
Arnodeilte 6t sup A < sup B.
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

(o) T xdde z,y € R ye x < y undpyouv drepot to Thidoc pntol ¢ € Q mou avonotodyv
v <q<uy.
(B) To otvoro {0} U {1 :n>1} éye ehdyioto otoyyeio.

(v) Eoww A, B un xevd, xdtw gpoyuéva utoovvoha tou R tétow wote A C B. Térte,
inf A <inf B.

(6) Av o A C R elvan un xevo, gpaypévo xou sup A —inf A = 1, t6te undpyouv z,y € A
wote x —y = 1.

2. (2 wov.) E&etdote av n nopaxdte npdtaon eivar aindfic 1 eudrc. Av motelete 6t
ebvor oAndic anodellte Ty — av motedete OTL elvon PeUBHC BWOTE AVTLTURAOELYUAL.

«<Eotw A un xevo, dve geoayuévo utocivoro tou R. O z € R elvon dvew @pdryuo tou A
av xou uévo av sup A < z.»



3. (2 wov.) Nu Bpedolv, av undpyouyv, tTa max, min, sup xou inf TV TopaxdTe CUVORWY:

1

Feddte povo T anavtioeic oug, Ywelc outiohdyna.

4. (2 pov.) Eotw A, B pn xevéd gpoypévo unocivoha tou R tétowa wote sup A = inf B.
Arnodelgte 6tu yio xdde € > 0 undpyouv a € A xou b € B tétoi wote b —a < e.
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

o) ‘Eotw A un xevd opaypévo utochvoro tou R. Av ag € A xou 0 ag elvan dve @pdyua
Sl ppoyu ppoyy

Tou A, t61€ ag = sup A.

(B) Eotww A, B un xevé, dve geayuéva utoctvola tou R tétow bdote A C B. Térte,
sup A < sup B.

v) To olvoro {1 — s= :n > 1} éyel ehdyioto otoryelo.
2n X X X

(8) Eotww A, B un xevd, gpayuéva utoctvoha tou R tétowr dote sup A = inf B. Tore,
yia xqe € > 0 undpyouy a € A, b € B tétoia @ote b—a < €.

2. (2 wov.) E&etdote av n nopaxdte npdtaon eivar aindfic 1 eudrc. Av motelete 6t
ebvor oAndig anodel&te Ty — av motedete OTL elvon PeUBHC BWOTE AVTLTURAOELYUAL.

«Eotw A, B un xevd geayuéva utocivora tou R tétola wote sup A < sup B. Tore,
urdpyel b € B o omnolog ebvar dve @pdrypa tou A.»



3. (2 wov.) Nu Bpedolv, av undpyouyv, tTa max, min, sup xou inf TV TopaxdTe CUVORWY:

1 1
A:{l%—\/ﬁ:n}l}u[?),él) Ol B:{zn:n21}.

Fedte povo T amavtioeic oug, Ywelc outiohdyna.

4. (2 pov.) Eow A, B un xevd, dve gpoyuéva utochvora tou R tétowr dote sup A =
sup B. AnodelZte ot vy xdde € > 0 undpyouv a € A xou b € B tétow tote |b—al < e.



