Arnelpootindég Aoyiwopog I — 1o Teor
4 OxtwPpelov 2016

OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() "Eoto p,q pnrol aprduol ye p < g. Téte, undpyel pntde r tétolog wote p < 1 < q.

(B) Eoto f : [a,b] = R ouveyhc ouvdptnon ye v e&hc Widtntor Yy xdde x € [a, b]
oyvel | f(z)] = 1. Téte, n f elvon otadepn.

2 10 51 cuveyric oe bl

(v) Trdpyer f: R — R nou ebvon acuveyfic ota onuelo 15, o5, - - - » 19

Tar GAho omuelo.

(8) Eotww f : R = R mopaywyiown ocuvdptnon. Av n f elvon yvnolwe adouvoa téte
f'(x) > 0 v xédde x € R.

2. (2 wov.) E&etdote av n nopaxdte tpdtaon eivar aindfc 1 Peudrc. Av motelete 6t
ebvor oAndic anodel&te Ty — av motedete OTL elvon PeUBHC BWOTE AVTLTULAOELYUAL.

<Eoto f,g: R — R. Av undpyel n napdywyoc (f +g)'(0) téte undpyouv oL napdywyot
11(0) xou ¢'(0).»



3. (2 pov.) Eow f: R — R napaywyiown cuvdptnon. Anodeilte 6t av f(0) = 0 xou
(&) = 0y xdde € > 0, tote f(x) = 0 v xdde = = 0.

4. (2 pov.) Iopaxdtw diveton 1 ypopixh napdotaon wag ouvdetnone f : R — R. Na
Beeite, av undpyet, 0 lirr%) f(z). Armohoyfote ty andvinot| coc.
z—
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OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

(¢) Eotww z,y Yetxol nparypotixot aprduol. Tote, z < y ov xow pévo av 22 < y2.
(B) Eotw f: R —=R. Av n f dev eivan napaywyiown oto 0, tote 1 f dev eivan cuveynic
oto 0.
v) 'Eotww f:]0,1] = R cuveync ocuvdptnon mou nadpvel uévo tic twée 0 4 1. Torte,
XN pTnon pYEL Y t Y N
elvon otadep.

(0) TN xdde = € R woyle e® > 1+ .

2. (2 pov.) E&etdote av n mopaxdtw mpdtaon eivan adndrc 1 Qeudric. Av motedete 6Tt
elvon ohnOnic amodel&te TNy — av moTedeTe OTL elvon PeUdC BWOTE AVTITUPADELY L.
«Eotww z,y € R. Av o & elvon pntog xou o y ebvan dpentog t0te 0 = + y elvon dppntoc.»



3. (2 pov.) Anodeilte 6T

lim — =+o0
Tr—4oco
WOl |
. nx
lim =0

4. (2 pov.) Aivovtar ot ypopixéc TopaoTdoels Twv ouvapthoewy h 1 R — R xo
¢ : (—00,0)U(0,00) = R. Na ypdipete moiéc and autéc elvou ouveyelc. Artiohoyhote Ty
ATAVTNCT| OOg.
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OVOROTETMVULO: o

AptOpoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() Eotw z,y € R. Av ou z xou y eivan dppntot tote 0  + y elvon dppnroc.
(B) Eoto f:R — R. Av n |f| elvon ouveyhc t6te 1 f elvon ouveytc.
(Y) Eotw g : R — R. Av lim g(z) = 0 t6t¢ lim g(z)nul = 0.

z—0 z—0 z

(8) Eow f,g: R—R. Avou f xa g mapouotdlouy tomxd edyloto oto 0 tote 1 f+ ¢
TopouGtdlel Xt auTy| ToTXd eAdytoTo oTo 0.

2. (2 pov.) E&etdote av n nopaxdtw mpdtaon eivan adndrc 1 deudrc. Av motedete 6Tt
elvon ohnOnc amodel€te TNy — av moTedeTe OTL elvon PeUdC BWOTE AVTITUPADELY UL

<Eotw f : [a,b] - R. Av f(a) < 0 xu f(b) > 0 tdte undpyel ToLAdYIGTOV EVal
€ € (a,b) téroo dote f(§) =0.»



3. (2 pov.) E&etdote av elvan ouveyfic 1 ouvdptnon f : R — R pe

f(:z;):{ lppzr , avaz #0

1 ,avae =0

4. (2 pov.) Xyeddote mpodyeipa o mdov| ypoupixr tapdotact cuveyols CUVEETNONG
g: R = R n onola va €yel OAEC TIC TapaXdTe WOIOTNTES:

e civau yvnoing ablouoa oo ddotnua (—oo, 0] xou yvnoine gdivousa oo [0, 4+00),
e ¢éyel medio Ty 1o ddotnua (0, 2],
e éyel aoLUTTOTN ToV dEova 'z 6To 400 ot 6TO0 —00,

o £yel onuela xoumic ta (—1,1) xau (1,1).



