Avalloimtor vadympor

"Evag vtoywpog E C H eivol avalioiwtog (invariant) omd €vay QPOyUEVO Te-
leom A € B(H) av A(E) C E, dh. av Az € E yia kabe x € E. Tote o
KkAeloToG¢ VLo wpog E elvan kaw avtdg A-availotmToc.

([pbyuati: av z € E vedpyet (x,) otov E ue x, — x, dpa Ar = lim Az, € E
n
aqov kabe Ax,, € E.)

Oa Aépe 611 0 VITOYWPOG E avdyer (reduces) tov A dtav ko o E kar o B+ eivon
A-ovollolwTot.

Tpbgoviag H = E @ E*, 0 A yphgeton
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Ou ametkovioelg A;; elvan ot €€ (oov P = P(E))

Ay: E—-FE: z— PAx Aip: EY—SFE: y— PAy
Ayy: E—EY: 2 —(I—-P)Ax Ay: E+ - EL: y— (I-P)Ay.

"Eneton 61t A(E) C E av xow povov av Az; = 0, Ko 6tL 0 A avayetar amd tov
E av kaw povov av Ajp = Agy = 0.

Ac mopatpricovue 6T ) tpoPokn P otov E-+ eivaro I — P.

Aquna 1 (a) Evag kiewotds vadywoog E elvar A-avariolwtog av kaw uévov
av AP = PAP (teodvvaua, av kat uévov av PTAP = 0).

(B) O E elvauw A*-avariolwtog av kaw uévov av o E+ elvar A-avarloiwtog, av
ket uévov av PA = PAP (16odvvaua, av ket uévov av PAPL = 0).

(y) Zvvenags o E avdayer tov A av kaw uévov av A(E) C E kaw A*(E) C E,
teodvvaua av kot wovov av AP = PA.

Arddeién (a) Avo E eivor A-avarlolwtog, tote yio kabe x € H gxovpe Px € E
apo APx € E ondte PAPx = APx. AetEaue 6u AP = PAP.

Av woyver ) oygéon AP = PAP, tote yuo x00e © € FE égovue Pr = x Ko
ovvenig Ax = APz = PAPx, ontdte to Az €lvor 610 00VOhO TWOV TG P, Tou
glvaL o F.

(B) Egapuotovtog to (o) yio tov A* Bpiokovpe 6t 0 E etvow A*-ovaiholwtog
av ko povov av A*P = P A* P, 100d0vauo ov Kow povov av PA = PAP. Ouong
1 televtaio 1o Ta Wodvvapet e v AP = PLAPL, v omoto (sé amtd to
(@) LoyveL av kou pdvov av o B+ elvon A-availoimrog.

(v) Amo 1o (B), 0 E xawo E+ elvan A-avarioiwtol av kow pdvov av A(E) C E
kv A*(E) C E, wodbvaua av kow povov av AP = PAP kaw PA = PAP. O
dv0 televtaleg oyeoelg divouv AP = PA.

Avtiotpoga, av AP = PA t6te AP? = PAP dnhad) AP = PAP ondte
A(E) C E, xou emmiong PAP = P2A dnhadn PAP = PA omdte A(EL) C
Et. O



YAPYLOVY BVAALOLOTOL VITOYWPOL;

Teptyupévor avaiholwtot vroympot etvar o {0} kavo H.

Iagationon Av x € H, o vnoywpog E, = span{z, Az, A%zx,...} eivon A-
avaALOLWTOG, dLoywplolog. Av o xwpog H dev elvan Staymplopog kot z # 0,
0 E, glval () TETPYUEVOG,.

Svuréoaoua: Ze 1) SLaymPLOUo YmPOo, KAOE TELEOTNG £XEL KAELOTO AVAALOLWTO
VIO WPO EKTOG atd TOVG TeTPLpEVOLG {0} kaw H.

Emtiong, kaBe 1d10ymwpog touv A givaw A-avorroimtog. Av o H eivor uyadikdg
YMOPOG TEMEPAOEVNG SLdoTaoNG, KUOE TEAEOTNG £xEL LOLOTLUES, !

Svuméoaoua: Te uryadiké yHpo TETEPACUEVIG dLAOTAONG, KAOE TEAEOTNG £XEL
U1 TETPLUIEVO KAELOTO avOALOLWTO VITOYmPO. 2

MEvel 1) TEPLITTWON OTELPOSLAOTATOV GAAG SLAYWPLOLUOV YMPOU.

To TPOFANUE TOV AVOALOLDTOV VITOYWPOU:

Eivau aAnBsia ot kdbe poayuévog tedeatng A oe évav (Staywol-
oo, ameodidotato) yioo Hilbert H (1codtvaua, otov (%) éxel
UN TETOUUEVO KAELGTO avaALolwTo vITOXWQOo?

... T TG VTapyeL teheotng A mov ikavomolel B, = H ywa kabe x # 0;

H amdvinon eivar dyvwoetn yuo tov £2 Kow YevikoTepa. YLo avTomabdels yhpovg
Banach.

"Exouv oumg katookevaodel ydpol Banach otovg omolovg oplfovral TeheoTég
YWPLG AVAALOLMTOVG VITOYDPOVG.
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L. Mer o Oepelmdeg Oempnua g Alyeppac,
2BeBaimg 08 TPAyUOTKOUG XDPOUS BUTd SEV LoYVEL: Y10 TAPUdELYIa 0 TEAEOTYG TG OTPOPYG
Kot yovio /3 otov R? 8ev agiivel avallolmTo Kavévay yvioLo uidympo.



