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Aeopevpevn MiBavotnta

YTApXOUV TEPUTTWOELC TTIOU UTtOAOYL{OUE TNV mBavotnta
e aAvIonC EVOC EVOEXOUEVOU OE EVa UTTOOUVOAOD TOU
detypatikov xwpou. OLmBavotnteg avteC ovopalovtal
SeoEVHEVEC TIIOAVOTNTEG.

Mo mapadeyua

n ribavotnta pa nUEpa va ekdnAwBel Bpoxn eival peyaAvtepn
aV TNV NLLEPO AUTN ETILKPATEL CUVVEDLAL.

n mBavotnta Eva XopTi Tuxaial ETAEYUEVO QTTO LA TPATTOUAQL
va elval «omadi» eival peyaAvtepn av yvwpl{oupe OTL Ao TNV
TpATIOUAQ EXOouV adalpeBel Ta pmactouvLa.



Aeopevpevn MiBavotnta

H deopeupevn mBavotnta epudavionc EVOC
evoeyopevou A, 6oBgvtoc otL €xeL N6n cupPel to
eVOEYOUEVO B, TO omolo TepLoplleL TOV OPYLKO
SELYHATIKO XwPOo Tou A, cupBoAiletal e P(A | B)
Kol opiletal we g€Nc:

P(AB

P(A|B)= e ), P(B)>0

To P(A|B) dtapfalstal «miBavotnta Tou
gevoexouevou A, 06evtog Tou evoexoLEVOU By



Aveéaptnta evoéexoueva

e A0 TOV OpLoMO TNC Asopeupevng MBavotntac LoyuEL:
P(ANB)=P(B)P(A|B)

P(ANB)=P(A)P(B| 4)
* Av P4 );tP(A) ocupmnepaivoupe otL n mAnpodopia 6tL TO B
EXEL OUMBEL el we amoteEAeopa va UeETaBAnUEL n m@avornta
va oupPei to A. AvtiBeta av, P(4|B)=P(4) n mAnpodopia ot
10 B €xel cupPel dev Exel kaula emidpaon otnv mBavotnta vo
oUUPEL TO A. 2TIC TEPUTITWOELC QWUTEC AEME OTL TOo A eival
ave¢aptnto tou B. Av U0 evbexopeva A kat B elval
aveEaptnTa TOTE LoYVEL:
P(ANnB) =P(A) - P(B)




Napadeypa 1

Mua etatpeia amaoyxoAel 350 epyalopevouc. O mivakag Twv
HoBwv ava katnyopia (VPnAn / xapunAn) kot ava ¢uAo divovtal
oTov akOAouBo Tmivaka:

Juvolo

e —

Elval ol ploBot aveéaptntoL tov duUAou;



Eotw ta evbexopeva

I' = {o epyaldpuevoc eivat yuvaika} A = {o epyaldpevog eivatl avrpoagc}

X = {o epyalopevoc sivat xapnAopwBoc} Y = {o epyalopevoc eival upnAopioboc}

Tote €xoupe

JOvolAo

Av&pac
-“_
280 70 315 35
P(F)=g P(A)=g P(X)_ﬁ P()_g
252 28 63

P(rﬂX)_E P(rﬂY')=E P(AﬂX)_R P(AﬂY)_—O



Emeldn toxvouv

280 315 252

PP = 350 350 350 = P
280 35 28

P(I)-PY) = 355350 =350 ~ FUNY)
70 315 63

PP = 350 350 350 P 2

KOL

70 35 7

P(A)PY) =255 350 =350 = PANT)

oL evOexOpeva eival aveéaptnta LETAEL TOUC



Napadeypa 2

Mua etatpeia kateypale To HoBo twv epyalopteVwY TNE XPNOLUOTIOLWVTOC TLC
evdeitelc «XaunAoutodoc» (X) kat « YyynAoutodoc» (Y), ava emninedo
eknaidevonc touc. H kataypadn napatibetal otov akoAouvBo mivaka:

XapnAouo0og YynAouo6og

Eninedo eknaidsuong (X) (¥)

AnoAutnplo Anpotikov (AA) 40 5

AnoAvtnplo Méong Eknaidsvong (AM) 25 60

Mtuyxio Avwtatng ZxoAng (M) 5 25

(i) Mota n mBavotnTa €vacg epyalOLEVOC VAL EXEL ATTOAUTAPLO LECNC
ekmaidbevonc kat va eivat vpnAopobog;

(ii) Mota n mBavotnTa €vag epyalOUEVOC VAL EXEL TTTUXLO avwTaTtNG OXOANG N
va eival yapnAouws6ocg;

(iii) Av €vac amo toug epyalOpEVOUC £XEL TTTUXLO avwTATNG OXOANRC, TTOLA N
nBavotnta va eivat upnAoutcBog;

(iv) Elvail To yeyovog evog epyalOLEVOU LLE aTOAUTAPLO HEONC ekTaldeuong
aveEAPTNTO TOU YyeyovoTocC OTL eivatl vPnAoulcBocg;




JUUITANPWVOULLE TOV TtivaKka SLTANC EL00S0U WOTE VA TIEPLEXEL KL TAL
aBpoilopata ypappuwy Kol oTnAwy, Kot Stopopdpwvetal we EENG:

MuwoB0¢
XapunAog (X) YnAog (Y) ZYNOANO
Eninedo eknaidsvong

AmtoAutnplo AnNHOTIKOU (AA)
AnoAutnplo Méong Eknaidsuong (AM) 25 60 85

Avwtatng ZxoAng (M) 5 25 30
2YNOAO 70 90 160

Opiloupe, Mepaltepw, TAL EVOEXOUEVAL
AA = {AnoAutripto Anpotikou}
AM = {AmnoAutrplo Méonc Eknaidsvonc}
I1 = {Mtuyio Avwtoatnc ZxoAnc}
X = {XaunAouwoBoc}, Y = {YPnAduobogc}.
i) H miBavotnta évacg epyalOeEVOC va EXEL ATTOAUTAPLO HEONC ekaildevong
Kal va eivat uPpnAopucBoc eival ton pe:

60
P(AMNY) = 1_60 = 0,375.




25
5 25 30
70 90 160

I e e
XapnAadg (X) Y{ynAag (Y) ZYNOAO
Eninedo ekmaidsuong
40 5 45
60 85

ii) H miBavotnta evag epyalOUeVOC va EXEL TTTUXLO avwTtatn ekmaidevonc N va eival
XoUNAOuLe0o¢ eival ton He:

P(HUX) =P +PX)-PUINX)= 50 i 70 > _ 9 = 0,5938
B 160 160 160 160 '
25
_P(YNII) _ 7g9 _ 25 _
i) P(Y|II) = PaD) 30 —30 0,833.

160
AI0QOpPETIKA, OcdopEvou OTI 0 egpyaloupevog €xel ltuxio Avwtatng 2XoANG Ogv
EVOIQPEPOMAOTE TTAEOV YIa TO oUVOAO TwV 160 gpyalopévwy aAAd yia TO GUVOAO TwV
gepyadopeEvwy TToU £xouv lltuyxio Avwtarng 2xoAng mou eivar 30. ATé autoug 25
gpyalouevol ival upnAouioBol. EtTopévwg, n {ntouuevn mlavoTtnTa €ivai:

25
P(Y|IT) = 55 =03833



iv) Ta evéexopeva
AM = {AnoAutnplo Méonc Eknaidsvonc}
Kol Y = {Yd¥nAouioBog}
Ba elval aveédptnTa av LKAVOTIOLELTAL N LOOTNTA
P(AMNY)=P(AM) x P(Y).
YrtoAoyiloupe oOtL:

0

P(AM NY) = 2 = 0,375,
160
P(AM) = 2= = 0,5313, P(Y) = — = 0,5625
160 160
Kal P(AM) x P(Y) = 0,5313 X 0,5625 = 0,29809.

MNopatnpoupe oOtL
P(AM NY) # P(AM) x P(Y).

Emopévwe, ta evdexopeva AM kai Y elval e€aptnpéva.



ALOUEPLOUOC

o ALOQUEPLOUOC TOU OELYUATIKOU YWPOU KAAELTAL EVa
ouA\oyn amno k cuvola E mou n Evworn Toug toouTal
LLE TOV SELYUATIKO YwPo Kot ava duo auta sival Eeva
HeTotL Touc. AnAadn U%(=1 Ei =S, Ei N Ej = @, onov
kot j=1,.., k.




ALOUEPLOUOC

* Av Bewpnooupe eva evOEXOLLEVO A KalL TO
NOPOLOTNOOUUE 0TO BEVVELO OLAYPOUUA, TOTE
0 OLOMEPLOOC TOU S TTapAYEL KOl EVOL
Stopeplopo tou A. O Stapeplopoc tou A eival
TO OUVOAO QIO TLC TOUEC TOu A e ta E.




Oewpnpo OALKAC TMBavotnTog

k k
P(A) = Z P(ANB;) & P(A) = Z P(A|B;) - P(B))
j=1 J=1

Otav ta B; anotelouv eva SlapepLlopo tou
SHELYUATIKOU XWPOU



Mua ywpa amoteAeLtal oo TPELC TEPLPEPELEC.
KaBe mepipepeLla umtoAoyilel To TOCOOTO
avepyloc Tov mMANBuopoL TNC KaL OTEAVEL, T
OTATLOTLKA 0TNV KEVTPLKN KUBEPVNoN. Evac
LTTAAANAOC TNC KEVTPLKNC KUPEPVNONC BAETEL T
TOCOOTA avepyloc yia kabe nepldpepeta. Mwc
LLTTOPEL VOl UTTOAOYLOEL TTOLO ELVALL TO TTOCOOTO
avepyLac yia oAOKANPN T XWPO,;



Napadeypa

M Nocootd mAnBucpol | Mocooto avepyiag

0,60 0,25
0,30 0,22
0,10 0,18

>UvoAo 1=100%

P(Avepyol) = P(A)
= P(A|By) - P(B;) + P(A|B;) - P(B;) + P(A|B3) - P(B3)
=0,25-0,60+0,22-0,30+ 0,18-0,10 = 0,234



Oswpnua tov Bayes

Eotw By, ...,B, pLa dlapepLlon evog SELYULATIKOU
xwpou S. Tote yia kabe evdexopevo A pe P(A)>0
EXOULLE:

PA)P(B;| A) = PIAnB) = P(B)P(A| B)

P(ANB;) _ P(B;)P(A|B;)
P(A) P4

apa  P(B;|A) =
ETMOUEVWC
P(A|B;)P(B;)

P Bi A —
( l ) Z}(=1P(A‘Bj)P(Bj)




Y€ £VO EPYOOCTAOLO Ol pNXavec A, B kat I mapayouv to 25%, to
35% kat to 40% tNn¢ ouvoMKr’]q TP OLY WYNG avriormxa. Meta
armo e)\svxo 6Laru0tw9n|<£ OTL To 5% TWV napavouevwv
reuaxtwv aro 1N unxavn A, T0 4% Twv napavousvwv
reuaxtwv arto tn unxavn B Kol To 2% TWwV MAPOoyOUEVWV
TEpAXLWV armo tn unxovn I elval EAATTWHOTLKA.

e o. Eva amo ta tepaylo mou £xouv mapoaxOetl Aappavetal
tuyala. Mol n mBavotnta va [NV Vol EAATTWLOTLKO;

e B. Eva amo ta tepaxlo mou xouv mapaxOet Aappavetal
Tuxaia kot Bploketal eAattwpatiko. Mola n mbavotnta va
eXeL mapoxOet o tnv unyavn B;



Oewpw Ta EVOEXOUEVAL:

* A: 710 avtlkelpevo va mapaxBel amo tn punxavn A
* B:to avtikeipevo va ntapaxBel amo tn pnxovn B
* [:TO avtlkeipevo va mapaxBet amo tn unxavn I

* E: 10 QVTLKEIMEVO VA Vol EAATTWUOTLKO

Eyoupe: P(A) = 0,25 P(B) = 0,35 P(r) = 0,4
P(E|A)=0,05  P(E|B)=0,04 P(E|T)=0,02

Ta evbeyxopeva A, B, I armoteAouv mpodavwc pa StopepLon

KOLL apa xpnotpornolwvtac to Oswpnua OAkA¢ MBavotntog
EXW:

* P(E)= P(A)P(E|A) + P(B)P(E|B) + P(I'P(E|T) =
=0,25-0,05+ 0,35 - 0,04 + 0,4 - 0,02 = 0,0345.
e Apa P(E')= 1-P(E) = 1- 0,0345 = 0,9655



ZNTARE TNV TIBavVOTNTO TO TEUAXLO VA EXEL
KATOLOKEVLOOEL o tnv pnxovn B, dedbopevou otL
glval EAATTWLLOTLKO.

Apa {ntape tnv deopevpevn mbavotnta P(B|E).

* Edappoloupe 1o Oewpnua tou Bayes ko
EXOULLE:

P(B)-P(E|B)
P(A)-P(E|A)+P(B)-P(E|B)+P(D)-P(E|]
~ P(B)-P(E|B)

~ P(BE)

0,35*0,04

~ 0,0345

=0,406

P(BIE) =




Avo (evyapla mpoypoppatilovy pia Bpadivn €€odo
avaloya e Ttov kapo. H mBavotnta e€odou eival
0.75 av 6ev Bpetet kat 0.25 av Ppeéel. Av otnv OAN
otnv omoila {ouv ta {euyapla TO TIOCOOTO TWV
Bpoxepwv nuepwv sivat 20%,

(i) No urtoAoyloBel n mBavotnta n Ppadivn €€odoc
va paypotomnotnOet.

(ii) Av n Bpadivn €€odoc mpaypatonolndeL, mota n
riibavotnta va npaypatomnotnBet umto Bpoxn;



B, = {va BpeteL},

B,=B,°={va un Bpetel}
kKat E = {va npayuatomownBei n €€odoc}

i) Me Baon to Oewpnpa OAkn g MBavotntag, n {(ntovupevn Bavotnta eival:
P(E) = P(E|B,)-P(B,) + P(E|B,)-P(B,) = 0,25%0,20 + 0,75%0,80 = 0,65

ii) Me Baon to Nopo tou Bayes, n {ntoupevn mBavotnta iva:

P(E|By) - P(B)) _

P(BIIE) = =5

} P(EIB) - P(B,)
P(E|By) - P(By) + P(E|B;) - P(B;)

- 0,25%x0,20 0,05 00769
065 065




