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ΟΜΑΔΑ 5η

΄Ασκηση 1η: ΄Εστω X(t) μία στοχαστική ανέλιξη με μεση τιμή μηδέν και
διασπορά t. ΄Εστω c > 0 μία σταθερά. Ελέγξατε εάν η ανέλιξη Y (t) = X(ct)
είναι μία κίνηση Brown.

΄Ασκηση 2η: ΄Εστω B(t) μία τυπική κίνηση Brown. Ορίζουμε R(t) = |B(t)|.
Δείξατε ότι: E[R(t)] =

√
2t
π
και V ar[R(t)] =

(
1− 2

π

)
t.

΄Ασκηση 3η: Αποδείξατε την σχέση:

V (X) = E[V (X|Y )] + V [E(X|Y )]

Υπόδειξη: Χρησιμοποιήσατε την σχέση: V (X|Y ) = E(X2|Y ) − E2(X|Y ).
Υπολογίσατε την μέση τιμή της και μετά βρείτε την V [E(X|Y )] και προσθέστε.

΄Ασκηση 4η: ΄Εχει παρατηρηθεί ότι, αν μία χρηματιστηριακή αγορά λειτουργεί

για t ώρες, η μέση τιμή και η διασπορά των των συναλλαγών είναι 5t. Αν η αγορά
λειτουργήσει για έναν τυχαίο αριθμό ωρών, που ακολουθεί την ομοιόμορφη

κατανομή μεταξύ 8 και 10 ωρών, βρείτε την μέση τιμή και την διασπορά που θα

ακολουθήσουν οι συναλλαγές.

Απάντηση: E = 45, V = 160/3

΄Ασκηση 5η: Μία δισδιάστατη διακριτή κατανομή έχει συνάρτηση πιθανό-

τητας f(x, y) = 1
1815

(2x + y) με x = 0, 1, 2, ..., 10 και y = 0, 1, 2, ..., 10.
Χρησιμοποιώντας κατάλληλες εντολές του EXCEL, υπολογίσατε τις περιθώ-
ριες κατανομές, τις δεσμευμένες περιθώριες κατανομές και επαληθεύσατε ότι:

E(X) = E(E(X|Y )).


