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Σταμάτης Βολιώτης
7ο μάθημα

Οι διαφάνειες έχουν βασισθεί στο βιβλίο:
Γενικά Μαθηματικά, Μασούρος, Τσίτουρας



Η έννοια της παραγώγου
• Να δημιουργηθεί το κατάλληλο μαθηματικό εργαλείο, για να 

περιγράψει πώς η μεταβολή της τιμής μιας μεταβλητής ( x ) 
επηρεάζει τη μεταβολή της τιμής μιας άλλης μεταβλητής ( y ), η 
οποία εξαρτάται από την x

• πληροφορίες για τον ρυθμό μεταβολής της συνάρτησης y = f ( x ) 
ως προς την ανεξάρτητη μεταβλητή x

• πολλές πληροφορίες και για την ίδια την συνάρτηση f (x )



Η έννοια της παραγώγου
Παραδείγματα
• Έστω ότι μια οικογένεια έχει μηνιαίο εισόδημα x ευρώ και έχει 

αποφασίσει να καταναλώνει το 70% συν 5 ευρώ
▫ Αν το μηνιαίο εισόδημα x της οικογένειας αυξηθεί κατά μια μικρή 

ποσότητα, έστω ∆x , τότε η f (x) θα αυξηθεί κατά ∆y
▫ ρυθμός μεταβολής της κατανάλωσης σε σχέση με τη μεταβολή του 

μηνιαίου εισοδήματος
• Έστω ότι οι εργάτες μίας αυτοκινητοβιομηχανίας εργαζόμενοι x 

ώρες ο καθένας παράγουν έναν αριθμό y = f (x) αυτοκινήτων 
▫ Αν ο χρόνος εργασίας αυξηθεί κατά ∆x, τότε ο αριθμός των 

αυτοκινήτων αυξάνεται κατά ∆y



Η έννοια της παραγώγου
Παραδείγματα
• Ένα υλικό σημείο το οποίο κινείται κατά μήκος του άξονα s από 

αριστερά προς τα δεξιά

▫ Η κίνηση αυτή γενικά δεν είναι ομαλή, δηλαδή η ταχύτητα του υλικού 
σημείου μπορεί να αυξομειώνεται

▫ Συνάρτηση της θέσης s του σημείου σε σχέση με τον χρόνο t, δηλαδή 
s=f(t)

▫ Το πηλίκο του διανυθέντος διαστήματος δια του χρόνου που 
απαιτήθηκε να διανυθεί μας δίνει την μέση ταχύτητα
 Πλασματική ταχύτητα

▫ «πραγματική» ταχύτητα: ταχύτητα του υλικού σημείου κάθε δεδομένη 
χρονική στιγμή
 Στιγμιαία ταχύτητα



Η έννοια της παραγώγου
• κατάλληλο μαθηματικό εργαλείο, για να περιγράψει πώς η 

μεταβολή της τιμής μιας μεταβλητής (x) επηρεάζει τη μεταβολή 
της τιμής μιας άλλης μεταβλητής (y), η οποία εξαρτάται από την x

• Ο λόγος αυτός αποκτά ιδιαίτερη σημασία αν υπάρχει το όριο

• Το όριο αυτό ονομάζεται παράγωγος της f στο xo



Γεωμετρική ερμηνεία της παραγώγου
• Το πρόβλημα της εύρεσης της μοναδικής εφαπτομένης σε ένα 

σημείο μιας καμπύλης …

• Η παράγωγος μιας συνάρτησης f (x) σε ένα σημείο της xo

γεωμετρικά εκφράζει την κλίση της εφαπτομένης στο γράφημα 
της συνάρτησης στο σημείο xo



Ο ορισμός της παραγώγου

• Ισοδύναμος ορισμός
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Ο ορισμός της παραγώγου

• Η συνέχεια μιας συνάρτησης σε ένα σημείο του πεδίου ορισμού 
της, συνεπάγεται και την ύπαρξη παραγώγου στο σημείο αυτό ?
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Κανόνες παραγώγισης
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Παράγωγοι βασικών συναρτήσεων
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