
Τμήμα: Αγροτικής Ανάπτυξης, Αγροδιατροφής και 
Διαχείρισης Φυσικών Πόρων 
Μάθημα: Μαθηματικά
Ενότητα: Πραγματικές Συναρτήσεις

Σταμάτης Βολιώτης
4ο μάθημα

Οι διαφάνειες έχουν βασισθεί στο βιβλίο:
Γενικά Μαθηματικά, Μασούρος, Τσίτουρας
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Πραγματικές συναρτήσεις
• Αντίστροφη Συνάρτηση

▫ Αμφιμονοσήμαντη ?
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• Αντίστροφη Συνάρτηση



Πραγματικές συναρτήσεις
• Η γραφική παράσταση της αντίστροφης 
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Πραγματικές συναρτήσεις
• Φραγμένες συναρτήσεις



Πραγματικές συναρτήσεις
• Άρτιες και περιττές συναρτήσεις

• f (x) =  x2
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• f (x) =  x3
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Πραγματικές συναρτήσεις
• Πολυωνυμικές συναρτήσεις

▫ συναρτήσεις της μορφής: f (x) = anxn+ ... + a1x +a0 , όπου an ,..., a1,
a0 πραγματικοί αριθμοί. 

▫ η σταθερή συνάρτηση
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Πραγματικές συναρτήσεις
• Πολυωνυμικές συναρτήσεις

▫ συναρτήσεις της μορφής: f (x) = anxn+ ... + a1x +a0 , όπου an ,..., a1,
a0 πραγματικοί αριθμοί. 

▫ η πρωτοβάθμια οποία ονομάζεται και γραμμική
 Όταν a1 = 1 και a0 = 0
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• Πολυωνυμικές συναρτήσεις

▫ συναρτήσεις της μορφής: f (x) = anxn+ ... + a1x +a0 , όπου an ,..., a1,
a0 πραγματικοί αριθμοί. 

▫ η δευτεροβάθμια
 η γραφική παράσταση της οποίας ονομάζεται παραβολή
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• Εκθετική συνάρτηση
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• Λογαριθμική συνάρτηση
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• Η λογαριθμική συνάρτηση είναι η αντίστροφή της εκθετικής 
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Πραγματικές συναρτήσεις
• Πολικό σύστημα συντεταγμένων

▫ τον προσδιορισμό της θέσης ενός σημείου στο επίπεδο 
μπορούμε να την καθορίσουμε, δημιουργώντας αυτό που 
ονομάζουμε πολικό σύστημα συντεταγμένων

▫ Επιλέγουμε ένα σημείο O του επιπέδου, το οποίο 
ονομάζουμε πόλο. 

▫ Στη συνέχεια θεωρούμε μια ημιευθεία με αρχή το O . Την 
ημιευθεία αυτή την ονομάζουμε πολικό άξονα. 

▫ Η θέση ενός σημείου M του επιπέδου μπορεί σαφώς να 
καθορισθεί από τα ακόλουθα δύο μεγέθη: 
 i. την απόσταση ρ του M από τον πόλο, 
 ii. την γωνία ϕ που σχηματίζει το ευθύγραμμο τμήμα OM με 

τον πολικό άξονα. 
▫ Η θετική φορά της γωνίας ϕ, είναι αυτή που δημιουργείται 

από κίνηση αντίθετη των δεικτών του ωρολογίου. 
▫ Οι αριθμοί ρ και ϕ ονομάζονται πολικές συντεταγμένες του 

σημείου M



Πραγματικές συναρτήσεις

• Πολικό σύστημα συντεταγμένων

 Το ρ, ως αριθμός που μετρά απόσταση, είναι πάντοτε μη αρνητικός. 
 Αν η γωνία ϕ λαμβάνει τιμές στο διάστημα [0, 2π) , τότε κάθε 

σημείο του επιπέδου, εκτός από τον πόλο, προσδιορίζεται πλήρως 
από ένα ζεύγος αριθμών, που είναι οι τιμές των μεγεθών ρ και ϕ. 

 Ο πόλος: κάθε ζεύγος αριθμών με   ρ = 0 και ϕ τυχούσα τιμή
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