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NOTE
Sur Uintégration des équations différentielles de la Dynamigue,

présentée auw Bureauw des Longitudes le 29 juin 1853;

Par M. J. LIOUVILLE.

Dans le Rapport qui précede, sur le Mémoire de M. FEdmond Bour,
J'al parlé d’un théoréme que j’ai donné il y a deux ans dans mon
cours au Gollége de France, pris communiqué au Bureau des Longi-
tudes. I’extrait suivant du proces-verbal de la séance du 29 juin 1853,
que je dois i Pobligeance du Secrétaire du Bureau, M. Daussy,
contient texfuellement la Note que j’ai présentée i ce corps savant.

BUREAU DES LONGITUDES.

Paris, le 28 mars 1855.

Le Secrétaire du Bureau des Longitudes certifie que ce qui suit est extrait du proces-
verbal dé Ia séance du Bureau du mercredi 29 juin 1853.

« M. Liouville communique la Note ci-jointe sur Pintégration des équations de la
» Dynamique. Il y ajoute verbalement tous les développements néeessaires pour en
» expliquer I'utilité et les applications.

- Note sur les équations de la Dynamique ;
par M. §. LiouvviLie.

(Communiquée au Bureau des Longitudes, le mercredi 29 juin 1853.)

» Considérons les ¢quations de la Dynamique, ou plutét Je systéme plus géneral
» ('équations différentielles que voici :

dz __ dV dy _dvV dz _dVy
& T dx’ de —dy”’ dt — &z’
dz’ dVv dy’  dV dz’ dv
dr T de’ de — ay de T dz’

Tome X X. — Mar 1855, 18



138 JOURNAL DE MATHEMATIQUES
» V étant une fonction donnée quelconque de ¢, x, ¥, ..., 2/, ¥, ...; admettons
» quon ait trouvé la moitié des intégrales de ce systéme
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> et supposons que toutes les quantités (B, «), (v, B}, ..., (%, 9)5 ..., olt nous
prenons
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solent égales & zéro. Je dis que si, cela étant, les équations intégrales trouvees peu-
vent fournir les valeursde @/, »',..., &, en¢, z, y,..., 2, la (uantité

x'dx +¥'dy + ...+ Fds — Vdt

sera une différentielle exacte par rapport & x, y, ..., z, t. Soit dS cette différen-
» tielle; S contiendra les constantes «, 8, ..., 7; et le systéme complet des inté-
» grales de nos équations différentielles sera

a5 dSs , 5
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s oa'y B, .., 4, ¢lant de nouvelles constantes arbitraires.

» I 0’y aura & cet énonce qu’un trés-léger changement A faive si les intégrales don-

nées x =¢, § =¥,..., y= &, au lien de fournir 2, ¥,..., &', fournissaient

les valeurs d’une moitié quelconque des quantités @, y, ..., z, 2/, ¥, ..., o
1 ? 3 b ? 2 3 2

en fonction de ¢ ct des autres, pourvu que dans cette moitié il n’y ait que des lettres

de nom différent comme 2, y',..., z. Jai donné¢ de longs développements sur
toutes ces cuestions dans mes lecons au Collége de France.

» Le 29 juin 1853,
» Signé J. LIOUVILLE. »
P. Daussv.



