
Μαθηματικά: Γεωμετρικοί 

τόποι



Γεωμετρικός τόπος (γ.τ.)

 Γεωμετρικός τόπος: αγγλική ονομασία locus/loci 

(plural)

 Προέρχεται από την λατινική λέξη  locus που 

σημαίνει περιοχή.

 Γεωμετρικός τόπος είναι ένα γεωμετρικό σχήμα

του οποίου τα σημεία, και μόνον αυτά, 

ικανοποιούν μία κοινή γεωμετρική ιδιότητα P. 

https://el.wikiversity.org/wiki/%CE%93%CE%B5%CF%89%CE%BC%CE%B5%CF%84%CF%81%CE%B9

%CE%BA%CE%BF%CE%AF_%CF%84%CF%8C%CF%80%CE%BF%CE%B9

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%93%CE%B5%CF%89%CE%BC%CE%B5%CF%84%CF%81%CE%B9%CE%BA%CF%8C_%CF%83%CF%87%CE%AE%CE%BC%CE%B1
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BD_%CE%BA%CE%B1%CE%B9_%CE%BC%CF%8C%CE%BD%CE%BF_%CE%B1%CE%BD


Να λυθεί το παρακάτω πρόβλημα

 Να περιγράψετε και να 

εξηγήσετε τη λύση του 

προβλήματος

 Σε ποιες γεωμετρικές 

έννοιες στηριχθήκατε για 

την εύρεση της θέσης των 

γωνιακών δοκών;



 Αναφέρετε 

παραδείγματα 

γεωμετρικών τόπων 

που γνωρίζετε



Τι σημαίνει γεωμετρικός τόπος;

Γεωμετρικός τόπος ονομάζεται κάθε σημειοσύνολο G
του οποίου όλα τα σημεία και μόνο αυτά έχουν μια 
δεδομένη ιδιότητα I.

 Η φράση «όλα τα σημεία του συνόλου και μόνο 
αυτά» έχει διπλή σημασία:

 I. Όλα τα σημεία του γεωμετρικού τόπου 
ικανοποιούν την δεδομένη ιδιότητα.

 II. Όλα τα σημεία που ικανοποιούν την δεδομένη 
ιδιότητα βρίσκονται πάνω στο γεωμετρικό τόπο



Από το σχολικό βιβλίο του Σπ. Κανέλου (1976)



Στοιχειώδεις γεωμετρικοί τόποι

 Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων που απέχουν 
από ένα σταθερό σημείο ίση απόσταση είναι 
κύκλος με κέντρο το σταθερό σημείο και ακτίνα την 
απόσταση αυτή.

 Η μεσοκάθετος ενός ευθυγράμμου τμήματος είναι 
ο γεωμετρικός τόπος των σημείων του επιπέδου 
που ισαπέχουν από τα άκρα του ευθυγράμμου 
τμήματος (ευθύ και αντίστροφο)

 Η διχοτόμος της γωνίας είναι ο γεωμετρικός τόπος 
των σημείων  που ισαπέχουν από τις πλευρές της 
(ευθύ και αντίστροφο)





Απλά προβλήματα γ.τ. 

 Ποιος είναι ο γ.τ. των σημείων που 

απέχουν το πολύ 2m από 

σταθερό ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ.

 Ποιος είναι ο γ.τ. των σημείων που 

βλέπουν δεδομένο ευθύγραμμο 

τμήμα υπό γωνία 90 μοιρών.



ΕΥΡΕΣΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΟΥ ΤΟΠΟΥ (γ.τ.)

 Βασικά βήματα

 Α) Αναζήτηση/πιθανολόγηση του γεωμετρικού τόπου

 Β) Εύρεση του γ.τ.

 ΣΧΟΛΙΟ

 Σε κάθε πρόβλημα εύρεσης γ.τ. δίνονται πάνω στο επίπεδο ένα ή περισσότερα 
σταθερά στοιχεία (σημεία, γωνίες, ευθύγραμμα τμήματα, κτλ) στα οποία 
πρέπει να δίνεται ιδιαίτερη σημασία και να διακρίνονται στο σχήμα.





Β) Εύρεση του γεωμετρικού τόπου

 Θεωρούμε ένα τυχαίο σημείο Μ του ζητούμενου γεωμετρικού τόπου και με 
βάση την ιδιότητα Ι που έχει, προσδιορίζουμε τη γραμμή G πάνω στην 
οποία βρίσκεται το σημείο αυτό.

 Κατασκευάζουμε με κανόνα και διαβήτη τη γραμμή G.

 Αποδεικνύουμε το αντίστροφο, δηλαδή παίρνουμε ένα τυχαίο σημείο της 
γραμμής G και εξετάζουμε αν αυτό ικανοποιεί τη δεδομένη ιδιότητα I του 
γεωμετρικού τόπου.

 Διερεύνηση: Το αντίστροφο μπορεί να μην ισχύει γενικά, δηλαδή μπορεί να 
υπάρχουν σημεία του σημειοσυνόλου G που δεν επαληθεύουν την ιδιότητα 
Ι. Τότε, ο γεωμετρικός τόπος δεν θα είναι ολόκληρη η γραμμή, αλλά ένα 
μέρος της, το οποίο πρέπει να προσδιορίσουμε.



Πρόβλημα 1

 Να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των κέντρων των κύκλων που διέρχονται από 
δύο σταθερά σημεία.

 Σταθερά στοιχεία του προβλήματος

 Σχεδιάζουμε πρόχειρα σχήματα ....

 Που πιθανολογείτε ότι θα βρίσκονται τα κέντρα Των κύκλων;



Eργασία στην τάξη:

Α) Πειραματιστείτε με το geobebra στην εύρεση γ.τ. στην παρακάτω ιστοσελίδα 

(πειραματιστείτε, κάνετε εικασίες για τον ζητούμενο γ.τ.). 

http://photodentro.edu.gr/aggregator/lo/photodentro-lor-8521-2295

Β) Στη συνέχεια προσπαθήστε να αποδείξετε αυτές τις εικασίες κάνοντας και την αντίστοιχη 

γεωμετρική κατασκευή.  

Γ) ανεβάστε στο αρχείο στην eclass

http://photodentro.edu.gr/aggregator/lo/photodentro-lor-8521-2295




Πρόβλημα 2

 Πάνω στους θετικούς ημιάξονες Ox, Oy παίρνουμε μεταβλητά σημεία A, B αντίστοιχα, έτσι 

ώστε AB = λ σταθερό. Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο του μέσου του ΑΒ.

 Προσπαθήστε, κάνοντας διάφορα σχέδια 

Να πιθανολογήσετε τον ζητούμενο γ.τ.







Επίλυση προβλήματος με τη βοήθεια γ.τ.

 Η εταιρεία ‘Pizzamania’ στο Περιστέρι προσφέρει  όλες της ποικιλίες Πίτσας 
με το ελάχιστο κόστος (delivery low cost zone) σε ακτίνα το πολύ 4χμ από 
το κατάστημά της στην περιοχή του Περιστερίου.

 Πώς θα ονομάζαμε μαθηματικά αυτό το ‘delivery low cost zone’ της 
εταιρείας ‘Pizzamania’;

Απ. Το σύνολο των σημείων της περιοχής Περιστερίου 

που απέχουν το πολύ 4χμ από το κατάστημα.

Πώς θα βρίσκαμε αυτό το delivery low cost zone;



ΥΛΙΚΟ ΜΕΛΕΤΗΣ

 ΒΙΒΛΙΟ ΕΥΚΛΕΙΔΙΑΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ (ΥΛΗ Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ)

 ΒΙΒΛΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ ΚΥΠΡΟΥ: ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΕΣ 

ΚΑΤΑΣΚΕΥΕΣ ΚΑΙ ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΟΙ ΤΟΠΟΙ.

ΕΙΣΑΓΩΓΙΚΟ,  7.3-7.6  


