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Μεθοδολογικό ερώτημα:
Σύμφωνα με την παράδοση, οι απαρχές των ελληνικών μαθηματικών εντοπίζονται κατά τον 6ο αιώνα π.Χ. Το 
πρώτο, ωστόσο, σωζόμενο κείμενο είναι τα Στοιχεία του Ευκλείδη, το οποίο γράφεται περίπου τρεις αιώνες 
μετά. Πώς μπορούμε να αντλήσουμε πληροφορίες για το ενδιάμεσο διάστημα; 



Τον 5ο αιώνα μ.Χ., ο Πρόκλος γράφει σχόλια στο πρώτο βιβλίο των Στοιχείων του 
Ευκλείδη. Σε αυτό το έργο, περιέχεται μια ενότητα (η οποία υποτίθεται ότι 
βασίζεται σε παλαιότερους συγγραφείς) που περιγράφει την εξέλιξη των 

μαθηματικών από τον Θαλή μέχρι τον Ευκλείδη (64.16 – 70.18)









Προκαταβολικά: 
Οι βασικές καινοτομίες των πρώιμων ελληνικών μαθηματικών

• Η ιδέα ότι πίσω από τα αισθητά πράγματα υπάρχουν κρυμμένες 
αριθμητικές αναλογίες.

• Η εμφάνιση της απόδειξης.

• Η στροφή στις αποδείξεις «διά των γραμμών». 

• Η προσπάθεια συγκρότησης των μαθηματικών σε αξιωματική και 
παραγωγική βάση.



Οι μαθηματικές προτάσεις που αποδίδονται στον Θαλή

«Λέγεται (φασιν) ότι πρώτος ο 
Θαλής απέδειξε (ἀποδεῖξαί) ότι η 
διάμετρος διχοτομεί τον κύκλο»
Πρόκλος, Εις Ευκλ. 157.10



«Λέγεται ότι πρώτος εκείνος επεσήµανε και 
είπε (ἐπιστῆσαι καὶ εἰπεῖν) ότι οι γωνίες της 
βάσης κάθε ισοσκελούς τριγώνου είναι ίσες. 
Μάλιστα τις ίσες γωνίες τις αποκαλούσε, 
κατά το αρχαϊκώτερον, «όμοιες».»
Πρόκλος, Εις Ευκλ. 250.20



«Όπως αναφέρει ο Εύδηµος, ο Θαλής βρήκε πρώτος το θεώρηµα ότι οι κατά 
κορυφήν γωνίες είναι ίσες. Την επιστηµονική απόδειξη (ἐπιστημονικῆς
ἀποδείξεως), όµως, την  έδωσε ο Στοιχειωτής.»
Πρόκλος, Εις Ευκλ. 299.1



Επίσης το θεώρημα ισότητας τριγώνων Γ-Π-Γ αποδίδεται στον Θαλή. «Λένε 
µάλιστα ότι το χρησιµοποίησε για να µετρήσει την απόσταση ενός πλοίου 
στη θάλασσα»
Πρόκλος, Εις Ευκλ. 352.14-8





Πλίνιος (1ος αι. μ.Χ.) N. H. xxxvi. 12 (17): 

Ο Θαλής ανακάλυψε πως να υπολογίζει το ύψος των πυραμίδων και άλλων 
παρόμοιων αντικειμένων μετρώντας τη σκιά του αντικειμένου την ώρα που το σώμα 
έχει ίδιο μήκος με τη σκιά του

Πλούταρχος (1ος αι. μ.Χ.) (Conv. Sept. sap. 2, 147A): 

Ανάμεσα στα πολλά σου κατορθώματα, ο Αμάσις ήταν ιδιαίτερα ευχαριστημένος για 
την μέτρησή σου της πυραμίδας. Γιατί, χωρίς κόπο ή τη βοήθεια ενός οργάνου και 
απλά τοποθετώντας ένα ξύλο στην άκρη της σκιάς της πυραμίδας – δημιουργώντας 
έτσι δύο τρίγωνα με τις ακτίνες του ήλιου -, έδειξες ότι η πυραμίδα έχει ως προς το 
ξύλο τον ίδιο λόγο που έχει η μια σκιά με την άλλη.







Οι «πρώτες αρχές»

Οι περισσότεροι από τους πρώτους φιλόσοφους πίστευαν ότι οι υλικές αρχές είναι οι μόνες αρχές των 
πάντων. Γιατί αυτό από το οποίο προέρχονται όλα όσα υπάρχουν…και στο οποίο αποσυντίθενται σε 
τελευταία ανάλυση…αυτό λένε ότι είναι το «στοιχείο»…Γιατί πρέπει να υπάρχει μια φυσική ουσία, μία ή 
περισσότερες, από την οποία γίνονται τα άλλα πράγματα ενώ αυτή διατηρείται. Αλλά σ’ ότι αφορά το 
πλήθος και τη μορφή αυτής της πρώτης αρχής δεν συμφωνούν όλοι…

Αριστοτέλης, Μετ. Α 3, 983 β 6

«Οι ούτω καλούμενοι Πυθαγόρειοι ήταν οι πρώτοι που ασχολήθηκαν με τη μελέτη των μαθηματικών 
επιστημών, κάνοντας μεγάλη πρόοδο σε αυτές. Έχοντας εξοικειωθεί με αυτές, ο Πυθαγόρας άρχισε να 
θεωρεί ότι οι αρχές τους είναι οι αρχές όλων των πραγμάτων.»
Αριστοτέλης, Μτφ. 985 b 23

Ο Πυθαγόρας τίμησε την μελέτη των αριθμών περισσότερο από κάθε άλλον. Έκανε μεγάλη πρόοδο σε αυτή, 
ξεφεύγοντας από τους πρακτικούς υπολογισμούς των εμπόρων.
Αριστόξενος

Ο Πυθαγόρας μεταμόρφωσε την φιλοσοφία της γεωμετρίας…μελετώντας θεωρητικά τις αρχές της και εξετάζοντας 
τα θεωρήματα σε νοητικό και άυλο επίπεδο. Ανακάλυψε την θεωρία των αναλογιών και την κατασκευή των 
κοσμικών στερών.
Έύδημος, απ. 133



Η προέλευση του όρου «μαθηματικός»



Τι μαθηματικά αποδίδονται στους Πυθαγόρειους;



Τίμαιος και Κοσμογονία



Η Γεωμετρικοποίηση της Αριθμητικής

Σημαντικά θέματα:
1. Μετατροπές χωρίων
2. Εύρεση διαιρετών
3. Ταξινομήσεις αριθμών



Τέλειοι Αριθμοί

1 + 2 + 3 = 6.
1 + 2 + 4 + 7 + 14 = 28.  



Φίλιοι Αριθμοί

Αθρ. διαιρ. του 220 = 1 + 2 + 4 + 5 + 10 + 11 + 20 + 22 + 44 + 55 + 110 = 284

Αθρ. διαιρ. του 284 = 1 + 2 + 4 + 71 + 142 = 220















Αριθμοί

Σύμμετρα/Ασύμμετρα Μεγέθη
Αριθμητική & Γεωμετρία





Υπόθεση: Μια ανακατασκευή της απόδειξης



Ιστοριογραφικό ερώτημα:
Είναι «νόμιμες» οι ανακατασκευές;

Χαρακτηριστικό παράδειγμα ανακατασκευών:

Knorr, Wilburn R. (2022), Η Αρχαία παράδοση των γεωμετρικών προβλημάτων, μτφ. Τ. 

Μιχαηλίδης, (Ηράκλειο: ΠΕΚ, The Ancient Tradition of  Geometric Problems 1986).

Για μια κριτική σε αυτή την προσέγγιση, διαβάστε αυτό:

Saito, Ken. "Mathematical Reconstructions Out, Textual Studies In: 30 Years in the 
Historiography of Greek Mathematics." Revue d'histoire des mathématiques 4.1 (1998): 131-142. 



V.1 και Χ.2

4



Το μάθημα γεωμετρίας στον Μένωνα του Πλάτωνα



Θεαίτητος





Νόμοι

γελοίαν τε καὶ αἰσχρὰν ἄγνοιαν ἐν τοῖς ἀνθρώποις πᾶσιν, ταύτης 

ἀπαλλάττουσιν. 



Οι Πυθαγόρειοι ήταν τόσο εξαγριωμένοι μαζί του που του 
έχτισαν ένα τάφο ενόσω αυτός ήταν ακόμα εν ζωή. Λέγεται 
ότι ο Ίππασος πέθανε σε ένα ναυάγιο τιμωρημένος από την 
οργή των Θεών.

Απόσπασμα DK[18] A4 (Ιάμβλιχος)
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