Aorknoeig AAyeBpirng Ocwpiag Ap1Opav
10 duArddilo

(1) Av K aAyeBpiko oopa apibpev kat « € K, va anodeiyBel ot yia kabs aképato m 1oxUet:
DK(OC) = DK((X+ m)

(2) Av K =Q(¢p), p € P va unodoyioete v Siakpivouoa Dk (1 — ;).
(3) 'Eotw K =Q(0), 6 aképatog adyeBpikog, pida tou avayoyou umnep 1o Q nmoAuevipiou

fx)=x"+ax =D,

a,b € Q, n > 2. Na urntodoyiotel n drakpivouoa D (0).

(4) Eoww f(x) =x°+ax+b, a,b € Q xat f(x) avaywyo urép 1o Q. Av « eival pia pida tou f(x)

va arodeifete ot
Dy () = 4%*a® + 5°b*.
YroBétoupe ot o = o + 1. Na amnodeiete 6t Rx = Z[«], 6mou K = Q(x).

(5) Na artobeifete 0t av 10 « eival pida POVIKOU TMOAUMVULIOU M€ OUVIEAEOTEG AKEPAIOUG
adyeBpikoug aplBpoug, tote 10 o eival arépalog alyeBpikog apOpog.

(6) 'Eoww K = Q(y/m, /1), pe m rat n aképaioug eAeuBépoug tetpaywvou # +1, m # n. Na
arnodeitei 0n 0 « € K eivat akepaiog adyeBpikog tote kat povo tote 6tav n Ny /g /m) ()
kat 1o ixvog Try /g m) () etvar aképaiot adyeBpixot.

(7) Av K = Q(1/m, /1), 010U m, n aréPaiotl eAeUBePOL TETPAYHOVOU KAl MPROTOL PETATY TOUG.
Na unodoyioete pia 8don akepatotntag tou K otav

(@) m,n=1 mod 4 xabBrg kat étav
B) m=1 mod 4 xatn 1 mod 4.

(8) 'Eotw K alyeBpiko oopa aplBpov Rk o daktuAiog tov akepaiov adyeBpikov autou kat P
nipwto 18emdeg 1ou Ri. Na aroderxBei o1l yia kabe x € Ry 1oxvet:

Nk(P) = x  mod P.

Emiong va arodeixBei ot nj norm Ny (P) eivat o eAdx10t10g pUOIKOG N y1a TOV OIToio 1oXUeL

x"=x mod P

yua kabe x € Rg.

(9) Ta kdaBe 16ewbeg A 10U Ri oupBoAidoupe 10 MANOOG TOV AVIIOTPEPIPIWV OTOIXEI®V TOU
daxktuAiou R/A pe $(A). Na arodeixdei 611 av A, B 600 16emdn) tou 10U Ry mpota petady
Toug

$(AB) = ¢(A)d(B).

Ztnv ouvéxela va arodeiybel ot

b(A) =Nig(A) [ (1—NgP) ™).

PESpecA
PIA

TéAog va amoderxBet 611 yia kabe x € Rk yia 1o ortoio 10 18ewdeg xRk eival mpato mpog to
A 1oxUEl
x?A) =x  mod A.

(10) 'Eote L aAyeBpiko copa aptBpav 1o omnoio riepiexet tv Galois Orkn g enéktaong K/Q.
'Eote® A < Rk 16emdeg. Av 10 0 dratpéxet 0deg 11§ epgputevoetg tou K oto C va anodeiyBet
ot

[T o(ARL = Ny /g(A)RL.
o

(11) 'Eotw K adyeBpiko oopa aplOpov kat A<iRk 16eddeg. Na amodeiyBel 011 untdpyel eméKTaot
L/K otnv oroia 1o 18emdeg ARL va eivatl kuptlo 16emdeg.
(12) Na Aubei n Srogpavuxkn e§iowon

y? =x*—-2.
1



(13) 'Eote d aképatog eAeubepog tetpaymvou d < 0 kat d = 2,3 mod 4. 'Eot® hx o apiBpog
rAdoeav Tou oopatog K = Q(v/d). YroBétoupe 6t 3 1 hi. Na amodetyei 611 o1 aképateg
Avoeig g Slopavukng eSiowong

y=x*+d
eivat akpBog ta Zeuyapta (x,y) = (A% —d, A(A? + 3d)), orou 10 A Sratpéxetl 6Aoug Toug
axkepaioug yia toug oroioug 1oxvet 3A% £ 1 = —d.
(14) Na AuBei n Sropavuky e§iowon
y? =x> +13.

(15) Na urtoAoyiotet o ap1Bpog kKAaoewv tou copatog K = Q(v/—13) kat otnv ouvéxela va Aubet

n Sopavukr) eiowon
2y = x* + 73.

(16) Na armoderxbei 611 10 AN00G TV AKEPAIOV 10eRO®V IOV H1a1pOoUV KATT010 aKEPA10 18ewdeg
£VOG aAyeBp1KoU 0OPATOS aplORGV eival MEMEPACHEVO.

(17) Na amodeixbei 611 KABe PUOIKOG AP1O1IOG AVIKEL O TIEMEPACHEVO TIANB0G aKEPAIDV 16e-
®OWV £vog adyeBpikoU ooOPIATog aplOp®v.

(18) Na amodeiyBetl 611 10 MANO0G TV akepaimv 18e®dwv evog adyeBpikou owpatog aplOpmv
He 6oopévn norm eivatl MEMEPACHEVO.

(19) Av umapyet otoixeio & € A evog akepaiou 18ewdoug adyeBpikou oopatog apibuwmy K, dote

Nk /g(a)| = Nk (A),

101e va arodeixBetl Ot 1oxvel A = («).

(20) 'Eote K aAyeBpikd oopa apiOpov. Na arodei§ete 6t1 undpyel menepacpévr) eMEKTAon
aAyeBpikov copdatev aptbuev L/K pe v 1d6otta 6t 6Aa ta 18ewdn ARL va eivat kupla
16e0dn yia kabe aképato 16ewbeg A tou K.

(21) Na urodoyiocete tov apBpd rAdoewv 16ewdiv 10U adyeBpikou oopatog aplOpev K =
Q(v6).

(22) Na urtodoyiote Tov ap1O6 KAAoeaV 18e@dGV 10U adyeBpikoU oopatog aptdumv K = Q(1/3).

(23) Na urtoAoyiote tov ap1Opd kKAdoeav 16eabmv 10U aAyeBpikoy ocwpatog apduomv K = Q(v/—6).

(24) Na urnoloyiote tov ap1Bo rKAdoswv 16ew@dov Tou aAyeBpikol ompatog aptdpov K = Q(0),
érou 0 pida Tou moAuwvupou x° — x3 4 1.

(25) Na untodoyiotei n adyeBpikr) Sopr) g opadag KAACEDV 186emd0OV ToU aAyeBpikoU omPATOg
apOpev K = Q(v/—14).

(26) Na urtoAoyiotet ) aAyeBpikr) 6o g opddag KAGoewmv 18embmv Tou aAyeBpikol oOatog
apOpov K = Q(v/—26).

(27) Na troAoyiotet 1 adyeBpikn) dopr) g opddag kAdoewv 15emdmv 10U aAyeBpikou oopatog
apOpev K = Q(v/—65).

(28) 'Eote k aképaiog wote k < —1, k eAeuBepog tetpaymvou, k = 2,3 mod 4 xkat 3¢ ho(vi)- AV
undpyet évag aképatog a, k = 1 — 3a? tdte 01 povadikég Avoelg tng Sropavikng egiowong
y?=x3+keivatotx =4a® -1, y = +(3a — 8a?).

(29) ®swpoupe 10 oopa K = Q(+v/2). Na unodoyiotei n Siakpivouoa kat va Bpebei pia Baon
arepatdntag avtou. 'Eote p potog, p # 2, 3.

(@) Na urtoAoyiotet i avdAuon tou p oto K yua p =5,7,11,13 xar 31.

(8) Tevika av p =2 mod 3 va arodeixBei 61t pRx = P1Py pe f(P1/p) = 1 kat f(Py/p) = 2.

(y) Avp =1 mod 3, va arnodeixBei 611 10 p 1) avadvetal MANPaGs pRx = P1P2P3, Ny o(Pi) =
p. 1=1,2,3 1y abpavei oto K, pRx =P, Ny o(P) = p°.

(6) Zuv nepimwon ou p = 1 mod 3, ote 10XVl 1] MANPNG avaAuorn Kat mote 1 adpad-
Vela;

(€) TéAog va urtodoyoBet nj avaduon tov p = 2 kat p = 3 oto owpa K.

(30) 'Eotw K = Q(V/10).
(@) Na uroAoyiotet i Stakpivouca kat pia Bdon akepaiotntag tou K.
(8) Na umoloytotet np avdaduon tou p =7



(y) Emiong n avaduon tou p = 11
(8) To 1610 yia v avdduon tou p = 37
(€) To 1610 yia v avdduon tou p = 2,3, 5.

(31) Na arodeixBeil 611 kavévag rpotog apBpog p dev adpavei, dndadr) 1o pRyx mapapévet
P& 1o 18e08eg, oto oopa K = Q(v/2,v/3).

(32) Na urnodoyiotei 0 ap1B16g KAGoewmv 10U alyeBpikou oopatog apbpev K = Q(v/—21) kabog
Kat v dopun mg opddag kAdoenv 18ewbwv autou.

(33) 'Eote « meptttdg aképaiog, o > 1. Av d = 3% — x? £detiBepo TeTpaycvou Kat x MEPTTTog,
x? < 3%/2. Na arnodeixBei 611 10 oopa Q(v/—d) €xet otnv opdda KAAoemv Tou éva ototXeio
Taéng «.

(34) 'Eoto K = Q(lg), émou (g = e?>™/8, Na amodeixBei d11 Kavévag mpodtog apdudg p dev
abpavet oto K.

(35) 'Eote p mepttrog mpwtog. Av o eivatl évag aképalog o omoiog dev eivat p-otn duvapr, 10te
o p dakdabiletat oo copa K = Q( /).



