Baowr Ipaypatixy xow Suvaptnoitoxy Avadiuonr
E&étaon YenteuPpiov (4-9-2023)

O¢ua lo.

(o) 'Eotw A petprioo vroctvoro tou R pe 0 < A(A) < +oo.

(i) AeiZte 6t nowdptnon f: R — Rpe f(x) = AMAN (—o0,2]) elvar cuveyrc.

(ii) Aci€te ot undpyet petphioywo B C A pe A(B) = A(A)/2.

(B) Anodei&te 61t t0 oUvoro S Twv apriuny tou [0, 1], mou éyouy éva Bexadixd avdmTuyua
oo omolo epgavileton dnelpeg popéc To Ymplo 6, eivor chvoro Borel.

Ocpa 20.

() Eotw f: R = R ueTerion ouvdpetnon. Amodeilte 6Tt av o B C R elvon cOvoro
Borel, téte 1o f71(B) elvon petphopo.

(B) Eow f: R — [0,+00] un opvnuxh Lebesgue ohoxinpdowun cuvdptnon. Anodeite
ot Y xde € > 0, undpyer ' C R, yetpriowo, geayHEVo %ol TETO0 OOTE O TEPLOPIOUOS
e [ oto B va ebvar @poryUevn ouvdetnor, Ue Ty WLoTnTa

[i>[r-=

(o) 'BEotww X yopoc pe vopuo xar f: X — R ypopuuxd cuvaptnooedéc. Anodeilte 6t 10
[ ebvon pparyuévo av xou wévo av umdpyel § > 0 tétoo wote f(B(0,4)) # R.

O¢ua 3o.

(B) Etov davuopatind yweo C0, 1] twy GUVEYDY TROYHATIXDY CUVIPTACEWY OTO SLACTNUA
[0,1], Vewpotye nic vopuec || - [l pe [[flloe = sup {[f(£)] - ¢ € [0, 1]} xeu |[ - [l pe [[f]lr =
fol |f|- Eotow ty € [0,1]. Opiloupe T': C[0,1] — R ue T(f) = f(to) yw xdde f € C0, 1].
AeiZte 6t o T eivon ypouuxoe teheotric xou 6Tt o T : (C[0,1], || - |loo) — R eivan gparypévoc,
evo o T': (C0,1], ] - |[1) = R Bev ebvar pparypévoc.

Ocpa 4o.

(o) Eotww H ydpoc Hilbert xou Y ypoppixée vndyweog tov H. Anodeilte 6t o Y eivon
XAEWOTOC oV oL POVOo av Y = Y+t

(ﬁ) ‘Eotw H yopog Hilbert xou T : H — H qpoypévog ypopupxode teheotric. Anodeilte
ot Y xdde y € H, undpyer z € H ye (T'(z),y) = (z, 2), yioa xdde x € H.

Ta Uénata eivar Pabuoloyikd wodlvaua kar éyovy ouvolikr) a&ia 12 povddeg.

Kor) emtuyta



