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'Askhsh 1. JewroÔme èna sÔsthma exuphrèthshc me ènan uphrèth. Oi pel�tec fj�noun me diadi-
kasÐa Poisson me rujmì λ kai o qrìnoc exuphrèthshc k�je pel�th akoloujeÐ Ekjetik  katanom  me
par�metro µ. Oi qrìnoi exuphrèthshc twn pelat¸n eÐnai anex�rthtoi metaxÔ touc kai anex�rthtoi apì
th diadikasÐa afÐxewn. K�je pel�thc èqei ènan qrìno upomon c tètoion ¸ste an o qrìnoc paramon c
sto q¸ro anamon c xeper�sei to qrìno upomon c, autìc feÔgei apì to sÔsthma qwrÐc na exuphre-
thjeÐ. Upojètoume ìti oi qrìnoi upomon c twn diadoqik¸n pelat¸n eÐnai anex�rthtec kai ekjetik�
katanemhmènec t.m. me par�metro θ. 'Estw X(t) o arijmìc twn pelat¸n sto sÔsthma th stigm  t.
Na brejeÐ ikan  kai anagk�ia sunj kh ¸ste h {X(t), t ≥ 0} na eÐnai jetik� epanalhptik  kai brejeÐ
h st�simh katanom  thc.

'Askhsh 2. JewroÔme sÔsthma apojem�twn (apoj kh) se suneq  qrìno pou leitourgeÐ wc ex c:
H z thsh (mÐac mon�dac proðìntoc) fj�nei me diadikasÐa Poisson me par�metro λ kai exuphreteÐtai
�mesa an up�rqei apìjema sthn apoj kh. An den up�rqei apìjema h z thsh q�netai. Mìlic to apìje-
ma pèsei stic R mon�dec (R jetik  akèraia stajer�), h apoj kh paraggèlnei K (K jetik  akèraia
stajer�, K > R) mon�dec proðìntoc apì ton promhjeut . H paraggelÐa fj�nei met� apì Ekjetikì
qrìno me par�metro θ. 'Estw X(t) o arijmìc proðìntwn sthn apoj kh th stigm  t, upojètontac ìti
R < X(0) ≤ K +R. Na deÐxete ìti {X(t), t ≥ 0} eÐnai M.A.S.Q. kai na dwjeÐ o q¸roc katast�sewn
kai o pÐnakac rujm¸n met�bashc.

'Askhsh 3. JewroÔme èna sÔsthma exuphrèthshc me ènan uphrèth. Oi pel�tec fj�noun me diadika-
sÐa Poisson me rujmì λ. Up�rqoun 2 tÔpoi pelat¸n. 'Enac pel�thc eÐnai tÔpou 1 me pijanìthta a kai
tÔpou 2 me pijanìthta 1− a. O qrìnoc exuphrèthshc pel�th tÔpou i akoloujeÐ Ekjetik  katanom 
me par�metro µi, i = 1, 2, me µ1 6= µ2. Oi qrìnoi exuphrèthshc twn pelat¸n eÐnai anex�rthtoi metaxÔ
touc kai anex�rthtoi apì th diadikasÐa afÐxewn. 'Estw X(t) o arijmìc twn pelat¸n sto sÔsthma th
stigm  t kai Y (t) o tÔpoc tou pel�th pou exuphreteÐtai. Na deÐxete ìti h {(X(t), Y (t)), t ≥ 0} eÐnai
M.A.S.Q. kai na dwjeÐ o q¸roc katast�sewn kai o pÐnakac rujm¸n met�bashc.

'Askhsh 4. ErgasÐec fj�noun se ènan kentrikì upologist  sÔmfwna me diadikasÐa afÐxewn Poisson
me rujmì λ. O upologist c diekperai¸nei tic ergasÐec mÐa-mÐa kai oi qrìnoi diekperaÐwshc k�je erga-
sÐac akoloujoÔn Ekjetik  katanom  me par�metro µ. O upologist c mporeÐ na qal�sei. O qrìnoc
leitourgÐac eÐnai Ekjetikìc me par�metro a kai o qrìnoc episkeu c Ekjetikìc me par�metro b. Oi
diadoqikoÐ qrìnoi leitourgÐac kai episkeu c eÐnai anex�rthtec t.m. Mìlic o upologist c qal�sei, ìlec
oi ergasÐec q�nontai. Akìmh, oi ergasÐec pou fj�noun en¸ o upologist c eÐnai qalasmènoc q�nontai.
Na montelopoi sete to sÔsthma san M.A.S.Q. kai na breÐte ton q¸ro katast�swn kai ton pÐnaka
rujm¸n met�bashc.
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