
3η ΣΕΙΡΑ ΑΣΚΗΣΕΩΝ: ΠΡΑΓΜΑΤΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ – ΑΚΟΛΟΥΘΙΕΣ 
 

1. Να αποδείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό α ο αντίθετός του -α είναι μοναδικός. 

Δηλαδή, ότι αν β είναι ένας πραγματικός αριθμός και α+β=0 τότε β=-α. 

2. Να αποδείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό α0 ο αντίστροφός του α-1 είναι 

μοναδικός. 

3. Να αποδείξετε ότι ο αριθμός 0 είναι είναι μοναδικός. Δηλαδή, ότι αν ο μ είναι πραγματικός 

αριθμός και α+μ=α για κάθε πραγματικό αριθμό α, τότε μ=0. 

4. Να αποδείξετε ότι α0=0 για κάθε πραγματικό αριθμό α. 

5. Να αποδείξετε ότι για κάθε πραγματικούς αριθμούς α,β ισχύει: 

Ι.   (-α)β=-(αβ) 

ΙΙ.  (-α)(-β)=αβ. 

6. Α. Αν α0, να αποδείξετε ότι α2>0. 

Β. Να δείξετε ότι 1>0. 

7. Να βρείτε τα όρια των παρακάτω ακολουθιών: 

Ι.        αν = 
𝜈2+2𝜈+1

3𝜈2+5
                                            ΙΙ.      αν = 

2𝜈2+4𝜈−7

𝜈2+6𝜈+1
 

ΙΙΙ.      αν = 
𝜈2+3

𝜈3+5𝜈+3
                                            IV.     αν = 

2𝜈+1

−4𝜈2+5
 

8. Να βρείτε τα όρια των παρακάτω ακολουθιών: 

Ι.        αν = (
2

5
)
𝜈

+ (
4

7
)
𝜈

+ 3                            ΙΙ.        αν = 
2∙3𝜈+4𝜈

3𝜈−4𝜈
 

ΙΙΙ.     αν = 
4∙3𝜈−4𝜈+4∙5𝜈

3𝜈−4𝜈+2∙5𝜈
 . 

9. Να βρείτε τα όρια των παρακάτω ακολουθιών: 

Ι.        αν = 
𝜂𝜇𝜈

𝜈
                                                    ΙΙ.         αν = 

𝜎𝜐𝜈𝜈

𝜈2
 . 

10. Α. Να δείξετε ότι για κάθε ν  Ν* ισχύει:   
1

14
+

1

47
+

1

710
+⋯+

1

(3𝜈−2)(3𝜈+1)
=

𝜈

3𝜈+1
 . 

Β. Να βρείτε το όριο της ακολουθίας αν = 
1

14
+

1

47
+

1

710
+⋯+

1

(3𝜈−2)(3𝜈+1)
 . 

11. Α. Να δείξετε ότι για κάθε ν  Ν* ισχύει:   1+2+3+...+ν = 
𝜈(𝜈+1)

2
 . 

Β. Να βρείτε το όριο της ακολουθίας αν = 
1+2+3+...+ν

𝜈2+2𝜈+1
 . 

 

 

 

 

 


