Ewaywy? otn Tuvaptnoiaxr Avdiuvon — 7 Iouviou 2021

Kadéva and ta napaxdtw npolBAfuata taipvel 20 wovddeg. ‘Oiot ol Stavuopatixol
xweot eivo Tédvew and to R.

1. Eotww D = {t, : n € N} uvnocOvoro tou [0,1]. Opiloupe T : (C[0,1],]| - lloo) = oo pe T(f) =
(f(t1), f(t2),..., f(tn),...). Anodeilte 6T1:

(i) O T ebvan ypouuxde o gpaypévoc xan unohoyiote v || 1.
(ii) Av to D eivon muxvé unochvoro tou [0, 1] t6te o T eivor woopetpla.

(iii) Av o T eivou 1-1 téte 0 D givon muxvd unoocivoro tou [0, 1].

2. 'Eotw X dywplowoc xdeoc ue vopua xot () muxvh oxohoudia otov X. T xdde n > 1 emhéyoupe
fn € X* pe ||full =1 xu fo(z,) = |||, Anodeilte 6t

() H (fn) Siorywpller tar onuelo tou X: av z,y € X xou & # y té1e undpyet n € N tétolo¢ wote

fo(@) # fu(y)-
(B) T xdde © € X wybel ||z]| = sup{|fn(z)| : n = 1}.

3. Botww X,Y ydpor pe vopuo xou T : X — Y vyeauuxde tehectic. Optlovue T : Y* — X* ue
T*(y*) =y* o T. Anodeilte 6t av o T eivan wopopyiopde téte o T elvan eniong Loopoppiopdc.

4. 'Botww X yopoc Banach, Y yopog ye vopuo xou T : X = Y @poyuévog yeouuixdc tTekectic, o omolog
elvon avouxty) aneixovion. Anodel€te ot

(i) Trdpyer M > 0 wote: v xdde y € Y undpyer © € X tétoo dote T(x) =y xau [|z||x < My|y-
(ii) OY elvou mAvpne.

5. Eotww H ydpoc Hilbert xou T : H — H ypopuxodc tehectic tétooc vote (T'(x),y) = (x, T(y)) yw
xde z,y € H. Anodellte 6t 0 T elvon ppaypévog.

6. Eotww X yopoc pe vopua xou A, B xuptd vnocbivora tou X. Anodelgte ot
(o) dist(A, B) = dist(0, A — B).

(B) Av dist(A4, B) > 0 téte vndpyet f € X* tét010 dote

sup{f(z) : z € B} <inf{f(y) : y € A}.



