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Θέµα 1. Εστω P προβολικό επίπεδο.

(α) Αν A 6= B δύο σηµεία του P, να ϐρεθεί απεικόνιση 1-1 και επί µεταξύ

των συνόλων J(A) και J(B).
(ϐ) Αν A σηµείο και ℓ ευθεία του P, να δείξετε ότι οι συγγραµµικότητες

µε κέντρο A και άξονα ℓ αποτελούν οµάδα.

Θέµα 2. (α) Στο προβολικό επίπεδο των 7 σηµείων ϑεωρούµε ευθεία ℓ και

σηµεία A ∈ ℓ και B /∈ ℓ. Πόσα στοιχεία περιέχουν οι οµάδες E(A, ℓ) και

H(B, ℓ); Εξηγείστε γιατί.

(ϐ) Σε ένα επίπεδο Desargues P, έστω A, A′ και B τρία µη συγγραµµικά

σηµεία. Να δείξετε ότι υπάρχει συγγραµµικότητα φ του P µε φ(A) = A′ και

φ(B) = B.

Θέµα 3. Εστω P ένα επίπεδο Desargues. Να ορίσετε τις πράξεις του διαι-

ϱετικού δακτυλίου R που αντιστοιχεί στο P.

Θέµα 4. Να δείξετε ότι η απεικόνιση

f(x, y, z) = (x+ y, x− y, 2z), (x, y, z) ∈ R
3,

ορίζει συγγραµµικότητα φ του P2. Να ϐρείτε τα σταθερά σηµεία της φ. Είναι

η φ κεντρική/αξονική;

Να γράψετε 3 από τα 4 ϑέµατα.

∆ιάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες.


