
Pijanìthtec II. Basik� shmeÐa.

(1) Pwc deÐqnoume ìti mia oikogèneia sunìlwn eÐnai s-�lgebra?

(2) Prìtash 2.11 kai qr seic thc. Ask seic 2.3, 2.5, 2.6, 6.15.

(3) Pwc deÐqnoume ìti mia sun�rthsh f : E → G eÐnai metr simh wc proc dedomènec s-
�lgebrec E ,G sta pedÐa orismoÔ kai tim¸n.

(4) Se poi� sen�ria xèroume ìti sÐgoura isqÔei h sqèsh

lim
n→∞

E(fn) = E( lim
n→∞

fn) ?

(5) Anisìthtec Markov, Chebyshev. H logik  thc apìdeixhc touc. Ask seic 6.7, 6.8, 12.1.

(6) Pwc upologÐzoume mèsec timèc kai pijanìthtec pou aforoÔn tuqaÐec metablhtèc pou eÐnai
diakritèc   èqoun puknìthta.

(7) L mmata Borel-Cantelli.

An èqoume akoloujÐa tuqaÐwn metablht¸n (Xn)n≥1 kai mÐa tuqaÐa metablht  X. Pwc
deÐqnoume ìti (gia n→∞)

(8) Xn → X kat� pijanìthta.

(9) Xn → X ston Lp.

(10) Xn → X sqedìn bèbaia.

(11) Xn ⇒ X (sÔgklish kat� katanom ).

Pwc sumperifèretai to �jroisma, Sn = X1 + · · · +Xn, anex�rthtwn isìnomwn tuqaÐwn meta-
blht¸n? Ask seic 12.1-12.7, 17.3, 17.5. Sqetik� jèmata exet�sewn.



(3) QrhsimopoioÔme ta apotelèsmata thc Paragr�fou 5.1.

(4) Je¸rhma monìtonhc sÔgklishc, Je¸rhma kuriarqhmènhc sÔgklishc. EpÐshc, Je¸rhma
fragmènhc sÔgklishc (gia q¸rouc peperasmènou mètrou).

(6) Prot�seic 7.6, 7.8. Par�deigma 7.7.

(8) K�noume èna apì ta ex c

(aþ) Gia ε > 0, upologÐzoume thn pijanìthta P(|Xn−X| > ε), an xèroume thn katanom 
thc Xn −X, kai deÐqnoume ìti teÐnei sto 0.

(bþ) Gia ε > 0, fr�zoume thn pijanìthta P(|Xn −X| > ε) apì k�ti pou teÐnei sto 0,

(gþ) DeÐqnoume ìti Xn → X sqedìn bèbaia   ston Lp gia k�poio p > 0.

(9) K�noume èna apì ta ex c
(aþ) UpologÐzoume thn E(|Xn −X|p) kai deÐqnoume ìti teÐnei sto 0.

(bþ) DeÐqnoume ìti Xn → X sqedìn bèbaia   kat� pijanìthta all� kai ìti up�rqei Y ≥ 0
me |Xn| ≤ Y kai E(Y p) <∞, kai èpeita epikaloÔmaste to Je¸rhma 8.5.

(10) K�noume èna apì ta ex c
(aþ) Blèpoume an prokÔptei apì k�poio analutikì epiqeÐrhma pou den èqei b�sh pijano-

tik .

(bþ) Exet�zoume an eÐnai sunèpeia tou nìmou twn meg�lwn arijm¸n.

(gþ) QrhsimopoioÔme ta dÔo l mmata Borel-Cantelli

(11) K�noume èna apì ta ex c

(aþ) Efarmìzoume ton orismì. Dec ParadeÐgmata 15.5, 15.6, kai 'Askhsh 15.2 apì thn
teleutaÐa èkdosh twn shmei¸sewn (4 MartÐou 2015).

(bþ) QrhsimopoioÔme qarakthristikèc sunart seic (ParadeÐgmata 16.5, 16.6. Ask seic
16.1-16.3).


