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Ðñüâëçìá 1: (á) Äßíåôáé Ýíá óýíïëï X êáé 2008 12-ìåëÞ õðïóýíïëÜ ôïõ, ôá Y1; Y2; : : : ; Y2008. Áðï-
äåßîôå üôé ìðïñïýìå íá ÷ñùìáôßóïõìå êÜðïéá áðü ôá óôïé÷åßá ôïõ X Üóðñá êáé ôá õðüëïéðá ìáýñá, Ýôóé
þóôå üëá ôá õðïóýíïëá Y1; Y2; : : : ; Y2008 íá ìçí åßíáé ìïíï÷ñùìáôéêÜ (äçëáäÞ êÜèå õðïóýíïëï áðü ôá
Y1; Y2; : : : ; Y2008 íá ðåñéÝ÷åé ôïõëÜ÷éóôïí 1 Üóðñï óôïé÷åßï êáé ôïõëÜ÷éóôïí 1 ìáýñï óôïé÷åßï).

(â) Áðïäåßîôå üôé ìðïñïýìå íá ÷ñùìáôßóïõìå êÜðïéá áðü ôá óôïé÷åßá ôïõ Y = {1; 2; : : : ; 2008}
Üóðñá êáé ôá õðüëïéðá ìáýñá, þóôå ôï ðëÞèïò ôùí ìïíï÷ñùìáôéêþí 11-ìåëþí õðïóõíüëùí ôïõ Y íá
åßíáé ëéãüôåñï áðü

(
2008
11

)
2−10.

Ðñüâëçìá 2: Ãéá êÜèå y ∈ Z2 êáé X ⊆ Z2 ïñßæïõìå ôï Üèñïéóìá y + X = {y + x : x ∈ X}. ¸óôù
A;B äõï ðåðåñáóìÝíá éóïðëçèéêÜ õðïóýíïëá ôïõ Z2 êáé T ⊆ Z2 ôÝôïéá þóôå

• Ôá óýíïëá A+ t, t ∈ T , åßíáé áíÜ äýï îÝíá,

• Ôá óýíïëá B + t, t ∈ T , åßíáé áíÜ äýï îÝíá,

• Z2 =
⋃
t∈T A+ t.

Áðïäåßîôå üôé Z2 =
⋃
t∈T B + t.

Ðñüâëçìá 3: (á) ¸óôù f(x) ìïíüôïíç ðñáãìáôéêÞ óõíÜñôçóç ïñéóìÝíç óôï [1;+∞). Áðïäåßîôå üôé
áí ôï ãåíéêåõìÝíï ïëïêëÞñùìá ∫ ∞

1

f(x)− x
x2

dx

óõãêëßíåé, ôüôå
lim

x→+∞ f(x)=x = 1:

(â) ¸óôù 0 < an < 1, n ∈ N. Áðïäåßîôå üôé áí ç óåéñÜ

∞∑

n=1

an
log(1=an)

óõãêëßíåé, ôüôå êáé ç óåéñÜ
∞∑

n=2

an
log n

óõãêëßíåé.

Ç äéÜñêåéá ôçò åîÝôáóçò åßíáé 3 þñåò. ÊÁËÇ ÅÐÉÔÕ×ÉÁ!
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