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1. (Je¸rhma omoiìmorfhc sÔgklishc). 'Estw fn : (X,A, µ) → R oloklhr¸simec sunart seic.
Upojètoume ìti fn → f omoiìmorfa sto X. 'An µ(X) < ∞, deÐxte ìti h f eÐnai oloklhr¸simh kai

∫

X

fn dµ →
∫

X

f dµ.

2. (Je¸rhma fragmènhc sÔgklishc). 'Estw f, fn : (X,A, µ) → R metr simec sunart seic. Upo-
jètoume ìti µ(X) < ∞ kai ìti up�rqei 0 < M < ∞ ¸ste |fn| ≤ M µ− σ.π. gia k�je n ∈ N. An
fn → f µ− σ.π., deÐxte ìti ∫

X

fn dµ →
∫

X

f dµ.

3. 'Estw f, fn : (X,A, µ) → R metr simec sunart seic kai èstw g : X → [0, +∞] oloklhr¸simh
sun�rthsh. Upojètoume ìti |fn| ≤ g µ− σ.π. gia k�je n ∈ N. An fn → f µ− σ.π., deÐxte ìti

∫

X

|fn − f | dµ → 0.

4. 'Estw f, fn : (X,A, µ) → [0,+∞] metr simec sunart seic me fn ≤ f µ− σ.π. gia k�je n ∈ N.
An fn → f µ− σ.π., deÐxte ìti ∫

X

fn dµ →
∫

X

f dµ.

5. (GenÐkeush tou jewr matoc kuriarqhmènhc sÔgklishc). 'Estw f, fn : (X,A, µ) → R kai
g, gn : X → [0, +∞] metr simec sunart seic. Upojètoume ìti |fn| ≤ gn µ−σ.π., fn → f µ−σ.π.,
gn → g µ− σ.π., kai

∫
X

gn dµ → ∫
X

g dµ < +∞. DeÐxte ìti
∫

X

fn dµ →
∫

X

f dµ.

6. 'Estw f, fn : (X,A, µ) → [0, +∞] metr simec sunart seic me fn → f µ− σ.π. kai
∫

X
fn dµ →∫

X
f dµ < +∞. DeÐxte ìti

∫

A

fn dµ →
∫

A

f dµ gia k�je A ∈ A.

7. 'Estw f, fn : (X,A, µ) → R oloklhr¸simec sunart seic me fn → f µ− σ.π.. DeÐxte ìti
∫

X

|fn − f | dµ → 0 an kai mìno an
∫

X

|fn| dµ →
∫

X

|f | dµ.

8. 'Estw fn : (X,A, µ) → [0, +∞] oloklhr¸simec sunart seic me fn → 0 µ − σ.π. sto X.
OrÐzoume gn = max{f1, . . . , fn} kai upojètoume ìti up�rqei M > 0 ¸ste gia k�je n ∈ N na isqÔei∫

X
gn dµ ≤ M . DeÐxte ìti ∫

X

fn dµ → 0.


