
Apeirostikìc Logismìc II (2010�11)

Teqnikèc Olokl rwshc � Ask seic

Om�da A'

1. UpologÐste ta akìlouja oloklhr¸mata:∫
2x

x2 + 2x + 2
dx ,

∫
2x2 + x + 1

(x + 3)(x− 1)2
dx ,

∫
3x2 + 3x + 1

x3 + 2x2 + 2x + 1
dx.

2. UpologÐste ta akìlouja oloklhr¸mata:∫
dx

x4 + 1
,

∫
dx√

x + 3
√

x
,

∫
dx

x
√

x2 − 1
,

∫
dx√

1 + ex
.

3. UpologÐste ta akìlouja oloklhr¸mata:∫
cos3 x dx ,

∫
cos2 x sin3 x dx ,

∫
tan2 x dx ,

∫
dx

cos4 x
,

∫ √
tanx dx .

4. Qrhsimopoi¸ntac olokl rwsh kat� mèrh, deÐxte ìti: gia k�je n ∈ N,∫
dx

(x2 + 1)n+1
=

1
2n

x

(x2 + 1)n
+

2n− 1
2n

∫
dx

(x2 + 1)n
.

5. UpologÐste ta akìlouja oloklhr¸mata:∫
x2

(x2 − 4)(x2 − 1)
dx ,

∫
1

(1 + x)(1 + x2)
dx ,

∫
x log x dx

∫
x cos x dx ,

∫
ex sinx dx ,

∫
x sin2 x dx∫

log(x +
√

x) dx ,

∫
1

x
√

1− x2
dx ,

∫
x + 4

(x2 + 1)(x− 1)
dx∫

x

1 + sin x
dx ,

∫
cos3 x

sin2 x
dx ,

∫
dx

(x2 + 2x + 2)2
.

6. UpologÐste ta oloklhr¸mata∫
sin(log x) dx ,

∫
1

x
√

x
log(1− x) dx.

7. UpologÐste ta oloklhr¸mata∫
x arctanx

(1 + x2)2
dx ,

∫
xex

(1 + x)2
dx.

8. UpologÐste ta oloklhr¸mata∫
ex

1 + e2x
dx ,

∫
log(tan x)

cos2 x
dx.
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9. UpologÐste ta oloklhr¸mata∫ π
4

0

x

cos2 x
dx ,

∫ π
4

−π
4

tan3 x

cos3 x
dx∫ 5

0
x log

(√
1 + x2

)
dx ,

∫ π
4

0
x tan2 x dx.

10. UpologÐste ta akìlouja embad�:

(a) Tou qwrÐou pou brÐsketai sto pr¸to tetarthmìrio kai fr�ssetai apì tic grafikèc
parast�seic twn sunart sewn f(x) =

√
x, g(x) = x− 2 kai apì ton x-�xona.

(b) Tou qwrÐou pou fr�ssetai apì tic grafikèc parast�seic twn sunart sewn f(x) =
cos x kai g(x) = sin x sto di�sthma [π4 , 5π

4 ].

Om�da B'

11. UpologÐste ta oloklhr¸mata∫
1 + sin x

1− cos x
dx ,

∫
1

sinx
dx ,

∫
x

(1 + x2)2
dx ,

∫
1

x
√

1− x2
dx∫

1
(1 + x2)2

dx ,

∫
x arctanx dx ,

∫
x√

x2 + 1
dx ,

∫ √
x2 − 1 dx.

12. UpologÐste to olokl rwma ∫ π

0

x sinx

1 + cos2 x
dx.

13. UpologÐste to olokl rwma ∫ π
2

0

sinx

sinx + cos x
dx.

14. UpologÐste to olokl rwma ∫ π
4

0
log(1 + tanx) dx.

15. DeÐxte ìti to genikeumèno olokl rwma∫ ∞

0
xpdx

den eÐnai peperasmèno gia kanèna p ∈ R.

16. UpologÐste ta akìlouja genikeumèna oloklhr¸mata:∫ ∞

0
xe−x2

dx ,

∫ 1

−1

dx√
1− x2

,

∫ 1

0
log x dx .

17. DeÐxte ìti, gia k�je n ∈ N, ∫ ∞

0
e−xxndx = n!

18. BreÐte ta ìria

lim
x→+∞

x3e−x6

∫ x3

0
et2dt , lim

x→0+

1
x4

∫ x2

0
et sin t dt.
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