
514. Κυρτή Ανάλυση

(Χειμερινό Εξάμηνο 2014-15)

A. Κυρτές συναρτήσεις

1. Κυρτές συναρτήσεις μιας μεταβλητής. Συνέχεια, Διαφορισιμότητα. Ανισότητα Jensen
και άλλες ανισότητες.

2. Κυρτές συναρτήσεις πολλών μεταβλητών. Συνέχεια, Διαφοριμότητα. Υπερεπίπεδα
στήριξης και αποτέλεσμα τύπου Hahn-Banach.

B. Κυρτά σύνολα στον Rn

1. Κυρτή θήκη συνόλου. Τοπολογικές ιδιότητες κυρτού συνόλου. Θεωρήματα Radon,
Καραθεοδωρή και Helly.

2. Μετρική προβολή. Υπερεπίπεδα στήριξης. Διαχωριστικά θεωρήματα στον Rn.
3. Συνάρτηση στήριξης και συνάρτηση στάθμης.
4. Ακραία σημεία. Πολύτοπα και πολύεδρα.

Γ. Κυρτά σύνολα σε χώρο Hilbert (άπειρης διάστασης)
Μετρική προβολή. Διαχωριστικά θεωρήματα.

Δ. Ο μετρικός χώρος των κυρτών, συμπαγών συνόλων του Rn. Ισοπαραμετρικό πρόβλημα

1. Μετρική του Hausdorff. Θεώρημα επιλογής του Blaschke.
2. Όγκος, επιφάνεια κυρτού συνόλου, μεικτοί όγκοι. Ανισότητα των Brunn-Minkowski.

Το κλασσικό Ισοπεριμετρικό πρόβλημα.
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