
JewrÐa Mètrou: Ask seic 1
'Askhsh 1.1 (K:2-1) 'Estw (Ω,S, µ) q¸roc mètrou kai A ∈ S. OrÐzw

ν(B) = µ(A ∩B), B ∈ S.

Na apodeiqjeÐ ìti to ν eÐnai mètro ston metr simo q¸ro (Ω,S).

'Askhsh 1.2 (K:2-2) 'Estw (Ω,S) metr simoc q¸roc kai {µn} akoloujÐa
mètrwn ston (Ω,S) pou eÐnai aÔxousa, dhlad  gia k�je A ∈ S h akoloujÐa
{µn(A)} eÐnai aÔxousa. Jètoume

µ(A) = lim
n

µn(A), A ∈ S.

Na apodeiqjeÐ ìti to µ eÐnai mètro.

'Askhsh 1.3 (K:2-3) 'Estw (Ω,S) metr simoc q¸roc kai {µn} akoloujÐa
mètrwn ston (Ω,S).

(a) An µ(A) ≡
∞∑

n=1

µn(A), A ∈ S

na apodeiqjeÐ ìti to µ eÐnai mètro.
(b) An k�je µn eÐnai mètro pijanìthtac, na apodeiqjeÐ ìti to

ν(A) ≡
∞∑

n=1

1

2n
µn(A), A ∈ S

eÐnai mètro (pijanìthtac).

'Askhsh 1.4 (K:2-8) 'Estw (Ω,S, µ) q¸roc peperasmènou mètrou kai F ⊆ S
oikogèneia xènwn an� dÔo sunìlwn me µ(F ) > 0 gia k�je F ∈ F . DeÐxte ìti
h F eÐnai arijm simh.

'Askhsh 1.5 (K:1-1, 2-10) 'Estw (Ω,S, µ) q¸roc mètrou kai
{An : n ∈ N} ⊆ S me

∑
n µ(An) < ∞. Jètw

A = {x ∈ Ω : up�rqoun �peira n ¸stex ∈ An}.
Na apodeiqjeÐ (a) ìti

A =
∞⋂

m=1

∞⋃
n=m

An

kai (b) ìti µ(A) = 0.


