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ΘΕΜΑ 1. (α) ΄Εστω A = (1, 2) ⊆ R και B = (a, b) ⊆ (0,+∞). Να ϐρεθεί ικανή
και αναγκαία συνθήκη για το B, ώστε να υπάρχουν τα sup, inf του συνόλου

A/B =

{
x

y
: x ∈ A και y ∈ B

}
.

(ϐ) Να ϐρεθούν (αν υπάρχουν) τα max, min, sup, inf του συνόλου

C =

{
m

m+ n
: m,n ∈ N

}
.

ΘΕΜΑ 2. Εξετάστε ως προς την σύγκλιση τις ακολουθίες :

an =
3nn!

nn
, bn =

(
1 +

1

2n

)n3

, cn =
1

n3 + 1
+

1

n3 + 2
+ · · ·+ 1

n3 + n2

ΘΕΜΑ 3. ΄Εστω A ⊆ R, f : A → R και xo ∈ R.
(α) Ποιά συνθήκη πρέπει να ικανοποιεί το xo σε σχέση µε το A ώστε να ορίζεται

(: να έχει έννοια) το lim
x→xo

f(x); ∆ώστε τον αντίστοιχο ορισµό.

(ϐ) Ποιά επιπλέον συνθήκη πρέπει να ικανοποιεί το xo σε σχέση µε το A ώστε
να ορίζεται και η συνέχεια της f στο xo; Σε αυτή την περίπτωση, πώς συνδέονται
η συνέχεια και η ύπαρξη ορίου ; Αποδείξτε τον ισχυρισµό σας.
ΘΕΜΑ 4. Να εξετάσετε ως προς την συνέχεια και την παραγωγισιµότητα την
συνάρτηση f : R → R, µε

f(x) =

{
sinx, x ∈ Q
1, x /∈ Q

ΘΕΜΑ 5. Να ϐρείτε ακρότατα, σηµεία καµπής και ασύµπτωτες, και να παραστή-
σετε γραφικά την συνάρτηση

f(x) =
(x− 1)(x− 2)

x2
, x ∈ R \ {0}.

Να γράψετε 4 από τα 5 ϑέµατα

Καλή Επιτυχία !!!


