I'pappikoi Tedeotéc: Aoknoeig 11
[Tapadoon: 19 Noeufpiov 2025

. 'BEoto a = {a,}, a, € C tyodoa akorovdia. @étovue
D,z = (a121, asxs, asxs,...) (v = (z1,22,...) € £?).

(2) O D, opiler ppaypévo tehecth) £2 — (2 av kot pdvov av n a eivar eporypévn axorovdio, kar t6te | Dy || = ||al|so-

Av 1 a dev givar ppaypévn axorovbio, Tote vadpyel x € 2 dote Dox ¢ 2.
n Gpaypevn PX

. ®étovue

1 1
Tx = (07331,5302, gxg,...) (x = (w1,72,...) € £?).

o) Agitte 6t o T opilel opaypévo teleoth £2 — £2 Ko VTOAOYIOTE TN VOPLLO. TOV.
piceL ppayu n Y m vopp

(B) Aciéte 6tL0 T : 12 — (2 givar 1-1, 0AAé Sev eivon enl Tov £2.

. Av H = L*([0,1]), d&i&re 61110 0bvoro { My : f € C([0,1])} amoteheitar omd Guoioroykolg TEAECTES.
Asgi&re 6t1 0 My givon avtocvluyng av ko povov av f(t) € R yo kébe t € [0, 1], Betikdg av kan pdvov av f(t) >0
vio, kGO ¢ € [0, 1] ko opBopovadiaiog av kot povov av | f(¢)| =1y kébe t € [0, 1].

. Hvopua tedeorii. AvT € B(Hq, Ha), amo tov opiopo gxovpe ||T|| = sup{||Tz||, : « € Hy, ||z||; < 1}
() Ae&te ont ||T|| = sup{|(Tx,y)2| : « € ball(H;),y € ball(Ha)}.

(B) Av {e1,ea,...} C Hy xou{f1, fa,...} C Hy ewor opbokavovikes focelg tov dvo xopav kot a;; = (Te;, f;i)
de1€te ot

n n n
TN =sup < | > wiagas| : > |? < LY [wil* <L, neN
j=1 i=1

4,J=1

. 'Eotow Hy, Hy ydpot Hilbert kon A € B(Hy, Ha).

Na dedsi 6t (A(Hy)) = (ker(A*)): kanker A = (A*(Ha))™*.
E&etaote n oyeon petaéo ker(A) xon ker(A* A).

Etvar adq0eia 611 (ker A)+ = A*(Hy);

[Y76de1en: E€stdote Tov tedest D, 610V £2, yio katdAAnAn oxolovdia a € £°° ]

. (W) AvX € B(H)xaY € B(H) givon Betikoi tedeotée, deite 6110 XY X € B(H) givon 0etikog TeheoTr|C.
(B) Av A, B € B(H) givar Ogtikoi tedeotéc, deilte 6t ker(A + B) = ker A N ker B.

. Av H givon ydpog Hilbert kaw A, P € B(H ), Oempoipie Tov TEAESTN
SeBH®H)peS =L 4]
No deiyfei 0t av o S givon Oetikog Tote 0 P ewvon Ogtcog ko [|A|| < || P
(Edd Hy ® Ho givan 0 yhpog Ohov tov (evyapidv [y | omov © € Hy,y € Hy pe mpaéels Kotd cuvTETaypévn Kot
E0MTEPIKO YIVOUEVO
([v]. [3]) = (z,w)m, + (Y, 0)m )

. (H dwozaén kabopiler ™ vopua.) Av H givon ydpog Hilbert kan A € B(H), Bewpodpe tov tedeoth
T z+A ,
TeBH®H) T3] =[], smash 7= [ 1. 4].

No deryei 611 || Al| < 1 av xon pdvov av o T givor OeTikoc.



