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. Av FE givor ydpog e e50TePIKO YIVOEVO, OgiETe OTL 1 amtedVIon
ExXE—=K: (z,y) — (x,y)

Oev givar OPOOLOPOO CLUVEXNG (WG TPOG Kamolo LETPIKN yivopevo otov E X E). AgiEte o1t 0 meploptopds g oe
KaOe Ppoyrévo vrocuvolo tov E X E givor opotdpoppo GUVEXNG.

. Eoto E ypappkog ydpog kot (-, ) : E x E — K anewdvion pe TG 1810T1TEG TOV €6MTEPIKOD YIVOUEVOL EKTOG
mg (z,z) = 0= z = 0 ({va NuI-ecTEPIKO YIVOUEVO).

Asigape ot [(z, y)* < (@, 2)(y.y) (z.y € E).
(a) Amodei&te 6t T0 GOvoho N = {z € E : ((z, z)) = 0} eivon ypappikdg vrdywpog tov E.
(B) Zrov ydpo mnAiko E/ N, opilovue

([, [y]) = (@,9))  zyeE

omov [z] = {x + 2z : z € N}. Acikre 611 omewdvion (-, -) givan (kaké opiopévo) ecotepikd yvopevo otov E/N.

. Eoto E = C([a,b]) ko ¢ : E — C o ypappukn popen mov ewat Oetiky dni. yw kobe f € C([a,b]) pe f > 0
oyvet ¢(f) € RT. Aeiére on ) amewcovion (-, ) : C([a, b]) x C([a,b]) — C onov

(f,9) = o(gf), f,9 € C([a,b])

gwal Nu-gootepko ywopevo otov C([a, b]). o gwvar 1 daotacn Tov xwpov miiko E/N oTig Tepntoocelg

@d(f) = fla)  xa B &)= [’ ;

. 'Ecto E1, Ey vnoyoportov C" dote E1 N Ey = {0} kou By + E5 = C™. TNo kébe z € C™ yphoovpe x = x1 + a9
omov x; € E;. Av ||z < ||z] yiokéBe & € C™ (6mov || - || n EvkAeidern voppa), dei&te 6tL ot Ey, Ey ivar kdbetot.

. 'BEoto H ydpog pe ecwtepikd ywvopevo, A C H un kevo. Agi&te 611

1) A+ khewotéc vrdympog tov H kar A N A+ C {0}.

2) At = (span 4)*.

3) AC (Ah)L.

4) ACB= B+ C A~

5) Al = AL L

6) Av H Hilbert ko1 E kA£16TOC ypoppL. VIOX®POS, 10Te  E = E++.

7) Av H Hilbert ko E, F' kkewotol ypapp. veoyopot pe £ L F, tote E + F kheotdc.

. 'Ecto F ydpog pe ecmtepikd ywouevo, {z, : n € N} opfokavovikn axolovbio otov E xor z € E. Agifte 6tin

oepa Y. [(z,x,)|?
n=1

GuYKMVEL Ko 6Tl

o0
lz)> = > |{z,2,)|? av kot pévov av = € span{z,, : n € N}. Médhota

n=1

21> = [, ) |* = dist(x, K)?
n=1
omov K = span{z,, : n € N}.
. (o) E&etaote av n ypoppuy amewovion ¢ : f — f(3) etvar || - |[2-ovvexfig ypappua poper otov C([0,1]).

1
(B) EEetdote av 1 ypappuch popen ¢« f = [ f(t)dt eivou (i) || - ||2-cvvexng kau (if) g popeiig f = (f, 9) na
1/2
kémow g € C([0,1]).



