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‘Aocxnon 1 Av H eivar yodpoc Hilbert, e€etdote av to ecwtepind ywopevo (-, -) H x H — K eivan opotbéuoppo
ouveyfic ouvdpTnon (we Tpog T xdmota YeTELX| Yvopevo otov H x H).

‘Aoxnon 2 Av (E,(-,-)) eivan yopoc ye contepxd yvopevo, Seiaue 6Tt 1 Thipwor| Tou elvan IGoPeTEXd.
LOOUOREPT UE Evay UTOYwEeo H Tou ywpou Hi Twv cLVEY®Y avTiypauixoy poppwy f: B — C. EZetdote av
woyVel wotnta H = Hj.

‘Aocxnon 3 'Eow ty € [0,1]. EZetdote av n anewxévion (C([0,1]), [||l,) = K| -]) + f — f(to) ebvou
oLVEYC.

‘Aoxmon 4 Av H = L*([0,1]), deifte 6y xédde f € C([0,1]), énouv Ms(g) = fg (g € C([0,1]), woyle
| Ms|| = || fll o Acei&te enione 6t 0 My eivon autoouluynic av xou wévov av f(t) €R yio xdde [0, 1].

‘Aoxnon 5 (o) Egetdote av undpyer T' € B(C?) e T?e1 = ez xon T?eq = 0.
(B) YTrdpyer T € B(L2(N)) dote T? = S (dnh. T?ep, = ent1 Y10 %8¢ n); [Yr6den: Mowbe eivon o ker S* xou
o ker T*;]

‘Acxnon 6 (a) Av f e C([0,1]) yia xdde k € Z opilew f(k) = fol F(H)e 2™kt de. AeiEte dnun f — f(k)
etvor ||+||,-ouveyhc (dpa emexteivetan otov L2([0,1])).

(B) Oewpolye tov yheo H? == {f € L*([0,1]) : f(k) = 0 Vk < 0}. Acifte én ebvan xheiotdc undywpoc
wou L2([0,1]).

(v) T xéde g € H? 9étouue Tg = Mpg émou h(t) = 2™ (dnhadn (Tg)(t) = €2 g(t)). AciEte 6o T
ametoviler tov H? otov H? xou Bpeite tov ouluyA teheotq T : H? — H2.

‘Aocxnon 7 Av k:[0,1] x [0,1] = C elvaw cuveyhc ouvdptnon, Vétoupe

(Apf)(x) = / k(o) (9)dy, f € C((0,1)).

Na dewydel ot n ouvdptnon Agf eivan ouveyrc oo [0, 1]. No eletaocel av woylel ||Agl| = ||k||22. [Yrodeln:

Ocwpelote, v mopdderypa, k e popphc k(s,t) = fi(s)g1(t) + f2(s)g2(t) 6mouv o {f1, fa} xou {g1, g2} ebvan
xotdAAnho optoxavovixd Levyn.]

‘Aocxnon 8 Av H elvau évag onotoodinote yopog Hilbert pe dim H > 1, vo Peedeil évac T € B(H) mou dev
elvol (UOLOAOYIXOC.



