Avdivor Fourier xaw OhoxAfpwuo Lebesgue — 1o $UANESLO0 AoxAcELY
(ropadidete 7 and Tic aoufoelc — nuepounvia tapddoone: Teltn 19-3-2019)

1. Eotw A CR. Anodeite 6T undpyet yetpriowo cvvoro E C R tétowo wote A C E xau A(E) = A" (A).
2. Arnodellte 611 yio xdde € > 0 undpyet avoxtd xou Tuxvd urocivoro G tou R tétoo Hote A(G) < €.

3. Eotww A CR. Anodelgte 61t 10 A elvan Lebesgue yetpriowo av xou uévo av yio xéde € > 0 undpyel Lebesgue
petpfiowwo E C R tétowo wote A (AAE) < e.
Me AAE cuyfolilouye tn «cuppetpny dlagopdy tov A xou E: dnhadh, AAE = (A\ E) U (E\ A).

4. (o) Zwoté | Mdoc; Av {An}nz; ebvor wa adZovoa axohouvdio petphiotuwy LTocuvOrwyY Tou R tdte yior xdde
E C R woylet

Tim \(A N B) = ,\*( G (An N E)).
n=1

(B) Twotéd A Addog; Av {An}ar elvon pia av€ovoa axohovdio utocuvdrwy tou [0, 1] tdte

lim A*(An) = )\*( G An).

n—r00

(v) Bwoto | Mdog; Av {An a2y elvon po gdivouoa axohoudio vrosuvérevy tou [0, 1] téte

Tim A\ (Ay) = ,\*( ﬁ An).

n=1

5. 'Eoto f: R — R nopaywylown cuvdptnon pe gpoyuévn nopdywnyo: undeyet a > 0 tétooc wote |f/(z)| < a
v x&de z € R. Anodei&te 6t yio xéde A C R pe A(A) = 0 woyder A(f(A)) =0.

6. Ectw A, B cuunoyy unocivoha tou R ye A C B xou A(A) < A(B). Anodeilte 6t yio xdde A(A) < t < A(B)
uTdpyel cuurayéc ovvoro K tétowo wote A C K C B xou AM(K) = t.

7. 'BEotww {A; : i € I} owoyévew Eévwv avd 300 yetphiolwy utocuvoley tou R pe A(A;) > 0 yio xdde ¢ € 1.
Anodellte 6t 0 I elvon menepacuévo 1 drepo aprduriolo.

8. Ectw f : [a,b] = R cuveyhic ouvdptnon.

(o) Armodeilte 6t n f anewovilel Fy-cOvoha oe Fr-chvoha.

(B) Arnodeillte étL n f anewoviler petphiopa cOvola ot petphoula GUVOAa av xan Lovo av Yo xdde A C [a,b] pe
A(A) = 0 wyler A(f(A)) =0.

9. Eow E C [0,00) un uetpriowo olvoro. Anodelfte d1t 10 oivoro F = {z? : x € E} elvan un petprotyo.
Ioy el o Bo av avtl yia E C [0, 00) Yewpricouue urn petphowo E C R;

10. (o) ‘Ectw E yetpfiowo urocivoro tou [0, 1]. Trodétoupe dti undpyer a > 0 tétotog dote AM(ENIT) > aA(])
yio %8¢ Sdotnua I C [0,1]. Anodeilte 6T A(F) = 1.
(B) 'Eotw E petphoyeo unochvoro tou R ye A(E) > 0. Oewpolpe tn cuvdptnon g : R — R pe

g(x) = dist(z, E) = inf{jx — ¢| : t € E}.

Anodeléte 6TL

lim 9(z) =
a=v [z — y|
oyedov v xde y € E.



