Oewpla & EPapuoyec
MeBodwv
AplLotormolnonc

2XOAH OIKONOMIKQN KAI TTOAITIKQN EMIZTHMQN
TMHMA AIOIKHZHZ EMIXEIPHZEQN KAl OPTANIZMQN

AITAAZKONTEZ: MATKOYTAZ A., KATINIAZ T.

s, EAAIINIKH AHMOKPATIA

. P

[& -199:_-.1'_

N
[k

1 Edvikov ko Kemodiotpraxov
! jég Movemotipiov Adnvoy

1
IAPYSEN T0O 1837

3y




[Teplexyopeva

1.  lakwpBlavoc Mivakog

2. Eoolavoc Mivakog




1. lokwPBLavog nivakag

‘Eoww f = (fi.fo,..., fm) ma ovAdoyn i Suavuopa m ouvvaptmoeev, n peraBAniov n kabes pia. Anladn,
LB = R 0= 1.2....,m. Q¢ larkwbéiavé nivaka 1) Iarkwéravi) napaywyo 1 nivaxra Jacobi , opiloupe tov

nivaxka:
(Oh Oh . 9n )
dry  Jdrs dr, v/
on o | (g,
Jf = (').I‘l (').1‘3 U.I‘,, o -
fn  Ofm O fm Vim
\ Be; Bxq " Day /

‘Otav vnoAOYICOUHE TIG HEPIKES MAPAYDYOUS OF £Va OUYKEKPIHEVO ONREIO X, TOV nediov oplopov eV napa-
nave ovvapmosov f;, o lakwbavog rivakag pertatpénetat os évav KAaoko rnivaxka pe apiBpoug cav oroixeia.



ZUYKEKPIPEVQ

/("fl(xo) dfi(xe) f')fl(xo)\

Ay dxs or,, V f1(x0)
df2(x0)  Of2(x0) d fa(xo)
Jf(XO) = E).n 31*2 o aJ'u 2 vj:'z‘( XO) € Mm xn (R)-.
afrrn(XO) (')fm(xO) e aflll(XO) ) me(XO)
\ iy dra dx,,

orou M, «,,(R) 10 0UvoAo TeV m X n MVAKeV pe Mpaypatkoug aptfpovg og otoixeia.
Evallaxktika, rnpoxkeipévou va dnddoovpe 1ig ouvapujoetg. 1g onoieg napayoyiovpe kat ug perabAniég, og
Mpog TG Oroisg napayeyifoupe, Xpnotponotovpe v kawdt cupBoliopd ya wug laknbiavoug nivaxeg:

Jf— a(fl!f?enufm) Jf(Xo)— (')(fl.fz ..... f",)

T Nzy, T2k n) T Nxy Ty rn)

(x0).

H opilovoca tou lakeBiavou nivaka ovopdaleral Iakwbravy. Zuykekpipéva, ot lakediaveg eival o1 rnoconeg:

Af1; f2s: - I f1s faseees fm
det(JIf) = |If| = og‘lfz’;; . det(If(x0)) = |If(x0)| = gg‘lﬁ """" fl ;(xo).



I5l0tNntEg

ISwdtnra 1. ‘Eow £ = (fi, fa. .... fin) 6avvopa C' ovvapujocov, f;: B" — R, i = 1, ..., m. n-ucrainiov kat
g0t Xqg € R". loyvet n oxéon : df (xo)” = Jf(xo)dr”, onov df = (dfy. df. .... df,,) xardr 1o Sidvvopa : dr = (dxy.

dxs, . .., dz,).

ISw6tnta 2. Eav ot [, g sivar Srapopioyes ovvaptiodig tov x, i Katta r, i sival Sia@opioyisg ouvapiosis v s,

w, 1OE WY UL oxeon :
f.g9) _9f.9) Ox.y)
ANs.w) N e.y) d(s.w)

IS16tnta 3. Eav ot u, v elvat Sra@oployteg ovvaptnosis twv.r, i e un undcvicr lakoGawm), 101 oy vet n oxéon :

Ju,v)
dlx.y)

HNa,y)|

A u,v)| s

O1 apanave oX£0EI§ PIIOPOUY Va YEVIKEUTOUY Katl oty niepinmeorn n 1o rinbog, nisiopetabAniov ouvapinosmy
1 petaBAnuov.



Zuvaptnolakn e€aptnon

‘Exoupe tig m ouvapmoelg, n pewaBinuav: fi. foo . fn 0 BY — B Ga Afpe om o1 ouvaptnoeg auteg eivat
ouvaptnolaka efapnpeveg av unapyxel ouvapinon & B — B stovaowe: F L fo o ) = 0

@cdpnpa Eowwoavn, O ovvapuijostg, n perabinaw : f, fo. ... f: B" — B. O1ovvaptioeic avtéc sivat
ouvapInolaKd ECapINUEVES ar Kal Hovov au !




2. Eoolavog nivakag

‘Eote f pia C* mieopetaBAnt ouvapmon n-peraBAniéov. O kawwd nivaxag:

9* f a9*f D f \
0;1'.(‘);1'1 8.1‘]0.1'2 e (‘).‘l.‘lt‘).l‘,,
d*f 9% f 0 f
Y — | Or20xy  Oredxy T Owadr,
d*f O f 9 f
0.1',, E).I'] 0.’?',,(').'1'2 o (.);",) (')J.."
ovopaéerar Eoowavog nivakag 1 nivakag tou Hess )¢ [ kat ta otoyeia tou nmivaka autou £ivat ouvaptrosis.
‘Eowa = (ay.as, ..., ay) € R" éva ouykekpipévo Siavuopa, £av unoloyicouvpe OAEg TI CUVAPTIOELS - OTOIXEIQ

10U H 010 OUYKEKPIPEVO Hiravuopa, anokrtovpe évav nivaka apBpaov rnov ocupBoldidetar H(a). H noodétnra avu)
ovopadetar ouvnbwg Egolwavég nivakag tng [ oto a.
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