Tunua Aspodlaotnuikng Emotripng kat Texvoloylag

HAektpopayvntiopog, Kupatikn kot Omtikn

1" Zelpa Aoknoswv (mpoBeopuia Tpitn 11/11/2025)

Aoknon 0"
Aivetat to Stavuopatikd edio F(x, y, z) = x& + y9 + z2.

o) Na oxedlaoete to Stavuopatiko nedio ota onueia (x,y,z)=(1,1,0), (1,0,1), (0,1,1), (1,1,2),
(1,2,1), (2,1,2).

B) Na urmtoAoyioetal tn cuvoALKA por) Tou Ttediou amo emipavela KUBou mAeupadg L=2 kat
KEvTpo To onueio (1,1,1).

Acknon 1"

AVO popTiopEveg HeTOAAIKEG odaipeg palag
21 g dépouv oo poptio Q. AuTEg
umootnpilovtal anod adopTloTeg paBdoug

unkoug L=78 cm. To clotnua Twv papdwv L 5

LOOPPOTEL UE CUVOALKO Gvolypa 52° poipeg. i

YroAoyiote TNV TIun tou doptiou Q. Q ! Q
Acknon 2"

Alvetal anelpn euBeia Pe ypapULK Katavour ¢optiou A=A,

A=Ao OTO KEVTPO £VOG KUALVOpoU ameipou UYPouG e
aKtiva a, o omolog eivat opolopopda GopTLOUEVOS PE
XWPLKN TtukvotnTa dpoptiou po. O KUALVEPOG Kal N
guBeia nepkAeiovral and aywylpo koilo (koudLo)
KUALVEpO TtOU £XEL TOV 1610 Agova, ECWTEPLKA aktiva b,
€€WTEPLKN akTiva ¢ evw eival popTlopévog e dpoptio
Qi (C/m) ava povada pnkoug. H evélapeon meploxn
HeTatL Twv SUo kKUAivEpwv (II) kaBwg Kat n e€wTtepLkn
nieploxn (1V) elvat kevég evw to cuotnua Ppioketal o
NAEKTPOOTATLKY) LOOPPOTILAL.

o) Bpeite to nAektpLkd medio oe OAeg TIg mepLoxEg (1, 11,
11, 1V).

B) Zxeblaote TO SLAYyPAUUO TOU HETPOU TOU NAEKTPLKOU
nedlov w¢ mpog TNV aktiva yLa r>a.




y) Bpeite tnVv emidpavelakn mukvotnta ¢poptiou otnv
E0WTEPLKN EMLPAVELD TOU ayWYLUOU KUALvEpou (r=b).

Aoknon 3"

Atvetal aywyLun odaipa aktivag ri Kot OpOKEVIPO aywyLLo odalplko kEAUPOG ECWTEPLKAG
aktivag ra. H evdiapeon meploxn (ri<r<rz) Bploketal oe kevo. To e§wtepikd odatpiko
kKEAUdOC elval yelwpévo. H ecwteplkn adaipa dpEpet poptio Q.

o) Mota gival n emipavelakn MUKVOTNTA
$OopTIOU 0TNV ECWTEPLKN EMLPAVELN TOU
odatptkol kKeAUDOUG (r=r2).

B) Bpeite to nAektpLkd medio mavtou otov
XWpoO.

v) Bpeite 10 nAeKTPLKO SUVALKO TTavToU OTOV
XWpoO.

8) YmoAoyiote Tn xwpnTtikotnTa Tou odatptkol
TIUKVWTH TTou ouviota n dataln.

Acknon 4"

‘Eotw odaipa aktivag Ra n omoia pEpet onn oxnuatog odaipag pe aktiva Ry . To KEVIPO TNG
OTING ATEXEL OO TO KEVTPO TNG odaipag andotacn a. H odaipa (ektog amo tnv onn) eivat
opolopopda popTtlopévn e cuVOALkO dopTio Q.

a) YroAoylote tnv mukvotnta ¢poptiou po TNG
odaipag.

B) Bpeite to nAektplkd medio péoa otn odalptkn
omy.

y) ZxebLaote TIg SUVAULKEG YPAUUEG TOU Tediou
Héoa oTnV omy).

8) Eival to nAektpikd medio péoa otnv omn
OLIOYEVEG;

Ynodel€n: Oswpeiote to MPOPBAnUA cav
enaAAnAia §Uo empépoug MPoBANUATWY.
Katomiv mpocB£ote SLavVUCUATLIKA T ETULUEPOUC
niedia Tou MPOKUTITOUV.



Acknon 5"

Aywywun odaipa oktivac R1 ¢optiletal
ue ¢optio +Q kol TEPBAAAETAL OO
OUOKEVIPO aywylho odapkd ¢Aold
EOWTEPLKNAG OKTVOG R2 KOl €EWTEPLKAG
oktivag Rs mou elval ¢opTtiopévog e
doptio  -3Q. OL 6o aywyol
neplBarlovtal and TPito aywyo Tou
glval apopTloTog OUOKEVTPOG OPALPLKOG
dAOLOC €OWTEPLKNG aKTivag Ra Ko
efwteplkng Rs. To olotnua adrvetal
WOoTe va emEABel  NAeKTPOOTATLKA
LoopporTtia.

o) Bpeite to nAekTpLko medio mavtou.
B) dwote Tov tuTo Ttou Sivel To SuVALKO (e avadopd 0TO ATELPO) yLa aKTIVEG R>Rs.

V) Bpeite TNV emipavelakr) mMUKvOTNTA GoPTLOU ToU evarmnotiBetal og KABe pia amno Tig
odalpikég emidaveleg R=R1, Rz, Rs, Ra, Rs.

Acknon 6"

MeTtal SU0 OUOKEVTPWVY ODALPKWVY ETILPAVELWY
HE KEVIPO TO onueio O Kal oKTive¢ Ri Kal R;
(R2>R1) umapyxel poptio pe mukvotnta mou Sivetat
amno tn oxéon:

p(r) = po (3 - 2%)
a) Bpeite To oUVOALKO PpopTio TG Statagng.
B) untohoyiote TNV évtacn Tou nAektpLkou Tediou
TLAVToU OTOV XWPO.
Y) Bpeite ™ Sladopd Suvaplkol HeTOEL TWV
onuelwv He r>R; Kal Tou KEVIpou Twv SUO
odalpwv.




