602: Aoxnoeig III

. (W) AvY C X eivar ypoppikog (kKAeliotog;) vmoympog kat z € X, vo oeiybei 611

dist(z,Y) = max{|f(z)| : f € X", [[f =1, fly =0}
(B) Av f € X* xar || f|| = 1, va deyyBei 61t yio kdBe = € X woydet ot dist(x, ker ) = | f(z)].

. AvY C X givou ypoppukdg vidyopog vo derydei o1 Y = {ker f : f € X*, fly = 0}.
Eniong va deyfei 611 {0} = ({ker f : f € X*}.

. Avo X givou Sroympiowog va derybet dtrvmapyoov { f1, fa, ...} C Sx+ dote {0} = ({ker f,, : n € N}.

. Av A C X, vo deyybei 6tispan(A) = ({ker f : f € X*, fla = 0}.
[Topiopa: to span(A) givor Tokvo otov X av kot pdvov av 1 povn f € X* mov undevilet o A givou n

f=o.

. Eoto Y C X eivon ypappikog vedyopog, o kdbe f € X* Bérovpe R(f) = f|y. Agi&te 6T angikod-
vion R : X* — Y™ eivan kohé opropévog ypopkds tekeotig kon R(Bx+) = By+.
[Mopatnpovpe 6t o R givon eni. [Towog etvan o ker R;

. Eoto {t1,t2, .. .1, } dopopetikd avd dvo otoryeio tov [0, 1] kot Aq, ..., A, € K. Opilovpe v
6 C(0,1]) - K og e&ig: )
O(f)=>_ Meftr), fe€C(0,1]).
k=1

Na derybei 6111 ¢ ivar cvvexng ypopukh popen kat ot [|¢|| = >4 [ Akl

. Na deyybel 611 av €vag xdpog pe voppa X éxel okyefpikn 1461001 TOLAGYXLOTOV 1, TOTE O TOTOAOYIKOC
duikog Tov X * €xel ahyePpikn S14GTAGT TOVAGYIGTOV N.

. 'Eoto X kY yopor pe vopua. AvT : X — Y ypappukdg tehectne, oci&te 6ti o 1" eivar gpayuévog av
Kol LOvo av
M = sup{|f(Tz)| : [lz]| < 1, lf]| <1} < +o0.

X' ot v mepintoon, deilte ot ||T|| = M.

. 'Eoto ¢ 0 ydpog tev cuykiivovodv akorovdidv pe m vopua ||z|| e = supy, |z(k)|, av z = (z(k)).

(o) Agi&re 611 O1 YDpOL € Kot ¢ givan wdpopeot. [Yrédeln: Av x = (z(n)) € c pe lim, z(n) = a,
Bewpnote S(x) = (a,z(1) — a,x(2) —a,...) € cg.]

(B) Agi&te OTL 01 YDPOL € KO ¢g deV €IVOL IOOPETPIKA 16oOO0pPoL. [Ymoderln: Av T : cg — ¢ glvan pua
oopeTpia eml, TAPATNPHGTE OTLVTAPYOVV T,y € By He & # y doTE % =1(6mov1=(1,1,...)).]



