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J01: Se mia tr�peza fj�noun pel�tec gia anal yeic kai katajèseic sÔmfwna me anex�rthtec diadikasÐec
Poisson me rujmoÔc 15 kai 5 thn ¸ra antÐstoiqa. H tr�peza anoÐgei k�je hmèra leitourgÐac thc stic
8:00.

(1) Poia eÐnai h anamenìmenh ¸ra �fixhc tou 48ou pel�th pou prosèrqetai gia an�lhyh, dedomènou ìti
thn pr¸th ¸ra leitourgÐac thc tr�pezac èfjasan 18 pel�tec gia anal yeic kai 5 gia katajèseic?

(2) Poia eÐnai h anamenìmenh ¸ra �fixhc tou 5ou pel�th pou prosèrqetai gia kat�jesh, dedomènou ìti
thn pr¸th ¸ra leitourgÐac thc tr�pezac èfjasan 18 pel�tec gia anal yeic kai 5 gia katajèseic?

(3) Na brejeÐ h sun�rthsh pijanìthtac tou arijmoÔ twn pelat¸n pou fj�noun sthn tr�peza gia
an�lhyh mèqri thn �fixh tou pr¸tou pel�th pou prosèrqetai gia kat�jesh.

(4) Na brejeÐ h sun�rthsh pijanìthtac tou arijmoÔ twn pelat¸n pou èfjasan sthn tr�peza gia
an�lhyh se mia ¸ra leitourgÐac thc tr�pezac, dedomènou ìti o sunolikìc arijmìc pelat¸n pou
èfjasan se aut  thn ¸ra leitourgÐac thc tr�pezac  tan 40.

(5) An h prom jeia thc tr�pezac gia k�je an�lhyh eÐnai 20 lept� kai gia k�je kat�jesh 50 lept�, na
brejeÐ to anamenìmeno sunolikì posì promhjei¸n thc tr�pezac gia touc pel�tec pou fj�noun
kat� th di�rkeia miac ¸rac leitourgÐac thc.

(6) An h prom jeia thc tr�pezac gia k�je an�lhyh eÐnai 20 lept� kai gia k�je kat�jesh 50 lept�,
na brejeÐ to anamenìmeno sunolikì posì promhjei¸n thc tr�pezac se mia ¸ra leitourgÐac thc
kat� thn opoÐa afÐqjhkan sunolik� 40 pel�tec.

J02: 'Estw ìti oi epijewr seic miac mhqan c gÐnontai tic stigmèc twn gegonìtwn S1, S2, . . . miac anane-
wtik c diadikasÐac {N(t)} me katanom  endi�meswn qrìnwn ananèwshc Erlang(2, λ) (dhl. me sun�rthsh
puknìthtac fX(t) = λ2te−λt, t ≥ 0 kai fX(t) = 0, t < 0) . To kìstoc enèrgeiac gia th leitourgÐa thc
mhqan c eÐnai c an� qronik  mon�da leitourgÐac kai to kìstoc an� epije¸rhsh eÐnai k eur¸.

(1) Na brejeÐ o mèsoc arijmìc epijewr sewn m(t) = E[N(t)] mèqri th qronik  stigm  t.
(2) Na grafeÐ mia ananewtik  exÐswsh gia to mèso sunolikì kìstoc enèrgeiac kai epijewr sewn h(t)

pou èqei susswreujeÐ mèqri th qronik  stigm  t.
(3) An X(t) = SN(t)+1−SN(t) eÐnai o qrìnoc metaxÔ thc prohgoÔmenhc kai thc epìmenhc epije¸rhshc

th stigm  t, na upologisteÐ o makroprìjesmoc mèsoc ìroc thc X(t), dhlad  to ìrio
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qrhsimopoi¸ntac to Stoiqei¸dec Ananewtikì Je¸rhma me Kìsth.

J03: JewroÔme thn tropopoÐhsh thc M/M/1 our�c me rujmì afÐxewn λ, ekjetikoÔc qrìnouc exuph-
rèthshc me par�metro µ, ènan uphrèth kai aperiìristo q¸ro anamon c, ìpou k�je pel�thc pou brÐskei
sto sÔsthma n pel�tec eisèrqetai se autì me pijanìthta 1

2(n+1) , gia n ≥ 0.

(1) Na brejeÐ h sunj kh eust�jeiac kai h oriak  katanom  tou arijmoÔ twn pelat¸n sto sÔsthma
(pn) se suneq  qrìno (ìtan to sÔsthma eÐnai eustajèc).

(2) Na upologisteÐ o mèsoc qrìnoc paramon c enìc afiknoÔmenou pel�th sto sÔsthma (lamb�noume
upìyh ìlouc touc pel�tec eÐte mpaÐnoun sto sÔsthma eÐte ìqi).

(3) Na upologisteÐ o mèsoc qrìnoc paramon c enìc eiserqìmenou pel�th sto sÔsthma.
(4) Na upologisteÐ h mèsh di�rkeia tou kÔklou apasqìlhshc tou sust matoc (dhl. h mèsh di�rkeia

apì th stigm  pou ènan pel�thc brÐskei to sÔsthma kenì kai eisèrqetai se autì mèqri ton epìmeno
pel�th pou ja brei to sÔsthma kenì kai ja eisèljei se autì).

Bajmologik� isodÔnama jèmata. Di�rkeia exètashc: 1 ¸ra kai 30 lept�. Kal 
epituqÐa!


