Apupovixr) Avaivon: Aoxroeig 1
(IMapddoon: 9 NoeufBplov 2012)

1. To [0,27) xou M povadiaio nepipépera T =St ={z € C: |z| = 1}.

AclEte 6t m omewdvion 1 [0,2m) = T t — et

etvon 1-1 xou ent. Ebvou or amexovioewc x, x ! Borel petphowes; Eivor ouveyelc;

2. Av f : R — C eivan 27m-nepiodund) Oétoupe f(e) = f(t) (t € R). Acifte 6u: (o) H f — f ebvau
opprpovoouavty amexévion (Snh. 1-1 xau enl) petold 2m-neptodixwy ouvopthoewy f : R — C xou
CUVOPTACEWY f:T—C.

(B) H f eivan ouveyrhc av xau pévov av 1 f ebvan ouveyfic.

(v) H f avixer otov L ([0, 27]) ov xan pévov av f € LY(T).

(6) Kde g : [0,27) — C enexteiveton yovadixd oe 2m-neptodiny) ouvdptnon f: R — C.

3. Bpeite toug ouvteleotéc Fourier twv cuvaptriosnmy

F(€") = V2m X122, Ale™) = (1= [t)xi—1,1, 9(€") = X[-1,0 — X(0,1, h(e") =t.

T\ oyéon BAéncte avdpeoa otic f xou A; avdyeoo ot g xa A;

4. Oewpolpe TV daopixt eilowon x” + 2ka’ + wlz = f.
Av f(t) = > fmexp(imt) xou Y o |fm| < 00, ToTE TE&YPATL N BLapopny e&lowaon €xel TRy Aon
x(t) = > xmexp(imt) érouv oL cuvieheoTtéc (Ty,) eivon oL &, = m
5. () Av f € Co(R) (dnA. n f elvar ouveyric pe ouunayr) popéa) xon fi(s) = f(t — s), Oellte 6t
amewmdvion R — (Ce(R), || - [loo) : t = fi elvon cuveytc.

(B) Av f,g € C.(R) dei&te 6t 1 f * g opileton xahd xou ovixer oty Ce(R).

(v) Acite 6 dev undpyer f € C(R) dote fx g =g v xdde g € Co(R).

6. MéOodor adpoicipndtntog Eotw (ay) oxoloudio uryoddv aptiucv. Opilouue

1
Sp=ap+ar+---+ap anm(so+31+---+sn)

o0
Alr) = Zakrk, r€[0,1) av n oepd ouyxhivel
k=0

Av 1 (sp) ouyxhivel, Ape 6T 1 (ay,) ebvor avdpoiowun.

Av n (04,) ouyxhivel, Mye 6T 1 (ay,) elvon Césaro adpoiouun.

Av 10 6pro lin% A(r) undpyet, Mpe 6T 1 (ay,) civar Abel adpoiocuun.
r—

Anodeilte 611 () on=> 10 (1 — %) ag.
(B) Av n (apn) eivar adpoiown oto s, téte etvan Césaro adpoiowun, xaw udhiota oto Blo s, ahkd to
avtiotpogo dev woyvet [Mapdderyua: an, = (—1)"].
(Y) Av 1 (an) eivon Césaro odpoiown oto s, t6te eivon Abel adpoiown, xou udhiota oto Blo s* to
avtioTtpogo dev woyler [Hopdderypo: an = (—1)"(n + 1)].

[Tr6deln: Amep. IIB, 31.54]
7. O muprvag tou Dirichlet Av Dy (z) =<, eh | Belfte d1L umdpyel otadepd ¢ hote

= [T |Dn(t)|dt > clogn. [Yrdeln: |Dy(z)| > CM.]

|z]
8. Iloiég elvan oL menepacuéves utouoddeg tne opddoc T; Eotw G C T vrnoouddo. Aciéte 6t H G
elvar ovunayfc av xou wévov av elvon menepaouévn (loodivopa, €yet T Sloxptth Tomoloyia): ok,
ebvon muxvr) oty T.



