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1. (a) 'Estw Ik, k = 1, 2, . . . , n, diast mata pou perièqontai sto (0, 1) kai ac upojèsoume ìti
to �jroisma twn mhk¸n touc eÐnai 20. Na apodeÐxete ìti up�rqei toul�qiston ènac arijmìc tou
(0, 1) pou an kei se toul�qiston 5 apì ta diast mata Ik.

(b) Ja onom�zoume �tainÐa� S k�je sÔnolo shmeÐwn tou epipèdou pou perikleÐetai austhr�
an�mesa se duo par�llhlec eujeÐec kai orÐzoume wc pl�toc thc, |S|, thn apìstash twn eujei¸n
pou thn orÐzoun. 'Estw mia akoloujÐa taini¸n (Si)i=1,2,... sto epÐpedo. An

∑∞
i=1 |Si| < ∞, na

apodeÐxete ìti up�rqoun shmeÐa tou epipèdou pou den an koun se kamÐa apì tic (Si)i=1,2,....

2. DÐnetai h akoloujÐa (an)n=0,1,... me

an =
6n∑
k=0

(−1)k
(
6n − k

k

)
, n = 0, 1, . . . .

Na upologisteÐ (se ìso to dunatìn aploÔsterh morf ) to a2013.

3. DÐnetai antistrèyimoc n× n pÐnakac A me tic ex c idiìthtec:
(a) K�je stoiqeÐo tou A an kei sto sÔnolo {−1, 0, 1, i,−i}.
(b) K�je gramm  tou A perièqei akrib¸c èna mh mhdenikì stoiqeÐo.
DeÐxte ìti up�rqei fusikìc arijmìc k tètoioc ¸ste A∗ = Ak.

4. 'Estw f : R→ R suneq c sun�rthsh me∫ ∞
−∞
|f(x)| dx < +∞.

Na upologisteÐ to

lim
t→+∞

∫ ∞
−∞
|f(x+ t)− f(x)| dx.
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