Arnelpootindég Aoyiwopog I — 50 Teor
8 Tavouapiou 2018

OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

() Av n f elvou mopaywyiown oto (a,b), téte n f eivan cuveyric oto (a,b).

(B) Avn f etvon moparywyiown oto zg = 0 xou av f(0) = f/(0) = 0, t61e li_>m nf(l/n) =
0.

(v) Avn f: R — R elva napaywyiown oto 0, téte undpyet 6 > 0 dote 1 f va eivo
ouveyhc oto (—9,9).

(®) Avn f:(a,b) — R eivar mapaywylown oto xg € (a,b) t61e

lim f(@o + h?) — f(xo)

h—0 h =0

2. (3 wov.) Eow f: R — R ouvdptnon ye ty Wbt f(z +y) = f(z) + f(y) v

xqe z,y € R.

(o) Amodei&te 6t f(0) = 0.

(B) Av n f etvou mapaywyiown oto 0 anodelte 6Tl etvon Tapaywyiown o xdde z € R xau
f(x) = f(0) yio xdde = € R.

(v) AmodeiZte 6t undpyet ¢ € R dote f(x) = cx yo xdde = € R.



1
3. (2 pov.) E&etdote av nouvdptnon f : R — Rnouvdptnon f(z) = { (e) =z 8 :
Lo T =

elvon maparywyiown oto 0.

4. (2 pov.) Eow f : R — R napaywyiown oto onueio a xou (), (yn) oxoloudiec
TETOLEC WOTE Ty < a < Yy YO X n > 1 xou lim z,, = limy, = a. Anodeilte 6T

1o £ ) = f(en)

n—0o0 yn — Xp

= '(a)



Arnelpootindég Aoyiwopog I — 50 Teor
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OVOROTETMVULO: .

AptOUoc MTedou: ..o

1. (4 pov.) EZetdote av ol napoxdtw tpotdoels etvar akndeic ¥ Peudeic: onuewdote amhéde
(A) av Yewpeite 6TL 1 npdToon eivar ahndic A (V) av Yewpeite 6L 1 npdTaom eivon Peudrc.

(@) Av f'(z) =2 0 yi x&de z € [0,00) xou f(0) =0, t61e f(2) = 0 yio x&de = € [0, 0).

(B) Avn f eivan toparywyiown oto [a, b] xau tadpver T péyotn TW TNS 0T0 T = a, TOTE

f'(a) =0

(v) YTmdpyer ouvdptnon f : (0,1) — R n onoio eivar ouveyhic oo (0,1) adhd dev eivou
TapaywYylown oto onuela T, = %, n = 2.

(®) Avn f: A= (—00,0)U(0,00) = R eivar topaywyiown oto A xau f/(z) = 0 vy
xdde x € A tote 0 f elvon otodepn.

2. (3 pov.) Eotw f: R — R ouvdptnon n onola dev elvor tovtol {on ye undév, e ty

wiomtae f(z+y) = f(x)f(y) v xdde x,y € R.

(o) Amodeilte 6t f(0) =

(B) Av n [ ebvan mapaywylown oto 0 anodei&te 6T elvon mapaywylown oe xde = € R xou
f(x) = f(0)f(z) yia x&de x € R.

(v) Anodeilte 6T undpyet ¢ € R dote f(x) = e yio xdde z € R.



3. (2 pov.) E&etdote av n ouvdptnon f : R — R pe f(z) = % av z #£ 0 x f(0) =1
elvar mopaywyiown oto 0.

4. (2 pov.) Eow f : [a,b] = R pe ovveyh) nopdynyo oto [a,b] xou 8o popéc na-
caywyiown oto (a,b). Av f(a) = f(b) xu f'(a) = f'(b) = 0, anodeilte b1 LUndpEyOULV
x1,x2 € (a,b) Tétow HOTE T1 # To KU

f(x1) = £ (x2).



