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Jèma 1. [15 BajmoÐ] RÐqnoume èna sunhjismèno, dÐkaio z�ri 5 forèc diadoqik�. Poièc oi pijanìthtec

(a) Kai oi pènte endeÐxeic na eÐnai diaforetikèc metaxÔ touc.

(b) Oi dÔo pr¸tec endeÐxeic na eÐnai Ðdiec, kai oi epìmenec treic na eÐnai diaforetikèc apì tic dÔo pr¸tec.

Jèma 2. [25 BajmoÐ] 'Estw X suneq c tuqaÐa metablht  me puknìthta

f(x) =

{
x/8 an x ∈ (0, c),

0 diaforetik�,

ìpou c ∈ (0,∞) eÐnai mia stajer�.

(a) Poi� eÐnai h tim  thc c?

(b) Ti timèc paÐrnei h tuqaÐa metablht  1/X? Poi� eÐnai h puknìtht� thc?

(g) Na upologisteÐ h mèsh tim  E(e2X/X).

Jèma 3. [25 BajmoÐ] 'Eqei parathrhjeÐ ìti ta statistik� apofoÐthshc twn foitht¸n tou tm matoc plh-

roforik c kai thlepikoinwni¸n sumfwnoÔn me thn upìjesh ìti o arijmìc twn exam nwn epiplèon twn 8 pou

qrei�zetai ènac foitht c gia na apofoit sei eÐnai mia tuqaÐa metablht  pou akoloujeÐ thn katanom  Poisson

me par�metro λ = 2. Mac dÐnetai ìti h pijanìthta se èna dedomèno sÔnolo n foitht¸n o mèsoc epiplèon qrì-

noc gia thn apofoÐthsh na eÐnai perissìtero apì 2.466 ex�mhna isoÔtai me 1%. Na upologisteÐ proseggistik�

h tim  tou n.

Jèma 4. [25 BajmoÐ] 'Estw (X,Y ) didi�stath suneq c tuqaÐa metablht  me puknìthta

fX,Y (x, y) =

{
2 an 0 < y < x < 1,

0 diaforetik�.

(a) Gia y ∈ (0, 1) stajerì, poi� eÐnai h desmeumènh sun�rthsh puknìthtac fX|Y thc X|Y = y?

(b) EÐnai oi X,Y anex�rthtec?

Jèma 5. [20 BajmoÐ] 'Estw X1, X2, . . . , Xn tuqaÐo deÐgma apì plhjusmì me sun�rthsh pijanìthtac

fX(x) =

{
(1− p)x−1p an x = 1, 2, . . .

0 diaforetik�,

ìpou p ∈ (0, 1) mÐa �gnwsth par�metroc. Na brejeÐ h ektim tria mègisthc pijanof�neiac thc paramètrou p.

Timèc apì ton PÐnaka thc Tupopoihmènhc Kanonik c, N(0, 1):

Φ(0.5) = 0.6915, Φ(1) = 0.8413, Φ(1.5) = 0.9332,

Φ(2) = 0.9773, Φ(2.33) = 0.99, Φ(3) = 0.9987,

Φ(1.65) = 0.95, Φ(1.96) = 0.975

'Arista eÐnai to 100. Di�rkeia 2 1
2
¸rec.

KALH EPITUQIA!


